532 عررسة فصر اخم الإعرادية جهينة - سوهاج 4 


توح اون 


یسمی أ : المسقط الأول أو الاحداثي السيني 
يسمى ب : المسقط الثاني أو الاحدائي الصادي 
© رأءب) #۶ ب.) فمثلا (۲ . 0) ع ره ١‏ ') 


» (۱ ۳) يسمى زوج مرتب بینما (۰۱ ۳) تسمى مجموعة 


"ا إذا تساوی زوجین مرتبین فان : 


المسقط الأول - السقط الأول السقط الثاني - السقط الثاني 


فمثلا: إذاكان (س. ص) <(۳۰) فان: س ده ۰ ص - ۳ 


أيضا : إذا كان (س - ۰۲ ۱۰) = (۷» ص+۲) 
فان س - ۲ < ۷ كن س = ٩‏ 3 ص +۲ = ۱۰ كد ص = ۸ 


1 ۰ ۳ 
ادا كانت س - ۷ ۷۱ << ۸ ص+۳ ادا كانت 0 ب < ۱ ۳۲۲ ۰ ۳۷ 
) ( ۱ ( س .ص (۱) =( ( 


فأوجد قيمة ,| س+۲ص فأوجد قيمة كل من س › ص 


حاصل الضرب الديكارتي 


حاصل الضرب الديكارتي لجموعتین منتهيتين غير خاليتين س., ص 


« حاصل الضرب الديكارتي للمجموعتين س.؛ ص يكتب س × ص ويقرأ س ضرب ص 


۰ س«<ا ص : هو مجموعة الأزواج المرتبة التي مسقطها الأول ينتمى للمجموعة س ومسقطها الثانى ينتمى 
للمجموعة ص. 


أي أن: س × ص- ( (أءب):أدس .ب دص ) 


# ففمثلا: إذا كانت س-.- (۰۱ ۲۳ ۰ ص- (5 .254 5) 
کک چ 
7 هر ع ± 
فان ٠‏ = ۱۱ ۳ 1 
إن : س× ص = ( لوراك ب 
۲-2 0 2 6 ان ۰۳۰/۰۱۰۶ ۰۳(۰۲ 07 فضا 000 
بينما ص × س = (۲ ۰ ۶ ۰ 1۱ × (۱ ۰ ۳]) 
=} (۲ ۰ ۰۲(۰)۱ ۰۶(۰)۱۰۶(۰)۳ ۰۲(۰)۳ ۰۲۱۰۱ ۳) 1 
» لاحظ أن : س × ص ص × س 


| مال ! ,ذا كانت س- إ١‏ ۰ 2 ص =۳ ٥۰4‏ 


فأوجد س × ص ومثله بمخطط سهمى وآخر بياني 


[العل : س<ص<(( ۰ )۰( ۰ )۰( ۰ ۰6( ۰ )۰(۰ )۰( ۰)] 


محمود عوض 
معلمم أول رياضيات " 


حاصل الضرب الديكارتي نس > اس أو نس" 


« إذا كانث سح (۰۳ ۰۶ ۲۸ 


المخطط سهمي 


فان : س × س او س = (۰۳ ۸۰۶ ۰۳(<۷ ۸۰۶ 
(N<6) < (6<6) ۳۶۰۰۳ < (6<) < (<) ( <‏ < )<( < )<£( < 00 ° 2 
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عدد العناصر: يرمزله بالرمز ن 


© إذا كانت سح ۰۲۱ ۵] فان عدد عناصر س = ۲ وتكتب ن (س) = ۲ 
© إذا كانت ص- (4) فان ن (ص) = ١‏ وليس 4 


القاعدة: ن (س,*< ص) = ن (س) × ن (ص) 


فمثلا: إذا كانت ن (س) = > 3 ن (ص) ده فان ن (س× ص) = ؛ × ۵ = ۲۰ 
أيضا: إذا كانت س.- ۰۱ 47 ۰ ص-- ۲ , 4 › ]٦‏ فان ن (س × ص) = ۲ × ۳ - ٦‏ 


إذا كانت س= ۰۲۱ 47 ۰ ص,- ۰۳۱ ۰4 ۵) فان: 
© اقا ]: س )ص-(۳) س خد المکرر 
E +‏ : س‌لاص-(۰۰:۰۲۰۲) ك خد الكل » والمکرر مرة واحدة 


© لفق 2 : س-ص-<(۲) س خد الموجود في س ومش موجود في ص 
ص - س.- إ٠‏ ۰ )١‏ سسس خد الموجود في ص ومش موجود في س 


الشبكة التربيعية المتعامدة 


* تنقسم الشبعة التربيعية إلى ؛ أرباع ومحور سينات ومحور صادات 

"" يمكن التعرف على الربع الذي تقع فيه أي نقطة من إشارتى إحداثييها كما بالشكل. 

۴ إذا كان الإحداثى السينى = صفر فان النقطة تقع على محور الصادات مثل (۰۰ ۳) 

"!ا إذا كان الإحداثى الصادي = صفر فان النقطة تقع على محور السينات مثل (؟ ٠‏ ۰) 
4 النقطة (۵ ۰ ۲) تقع في الربع الأول 
# النقطة (-۰۲ ") تقع في الربع الثاني 
# النقطة (-۰۳ -4) تقع في الربع الثالث 
# النقطة ١(‏ ۰ -") تقع في الربع الرابع 


# النقطة (۰۰ ۲) تقع على محور الصادات 3 :شل ملا سنا 
+ النقطة (؛ ۰ ۰) تقع على محور السينات الربج الرابج 5 الربج الثالث 
# النقطة (۰ ۰ ۰) تسمى نقطة الأصل "و" E E EUT‏ 

o 
SE OIC التقطة ۲ ۲ ) تق © النقطة ده . 5) تقع‎ ## 
eT قم ...تست © النقطة (۲-۰۰) تقع‎ (¥= + ٩-( النقطة‎ 


» النقطة (ه ۰ ۰) تقع € النقطة (۰۳ 4 تقع 


تت س يد ,۰۲۰۲۱ رك رز ) 


أوجد : ۱) ص )١‏ ص۔× سم 


)ن( ص 
2 ص = cT}‏ ۷ ۱ 
2 ص.* سح ( (۰)۲۰۲ (۰)۲۰۵ (۲۰۷) ) 


۰ ن( ص < ۲ × ۳ - 


1 ص- ( ۲۰۱ ) 


إذا كانت سح ٥۰۲‏ 
٠ع-(*)‏ 
۱) ن ( س× ع ) ۲ (صااس) × ع 


فأوجد : 


1 ن (س*<ع) = ن (س) × ن (ع) = ۱*۲ - ۲ 
[ التجهیز: (۲) س) < ( ۲ ) 
( ص۸ س) × ع =[ ۲{ x‏ ۳۱ ((۳۰۲) ) 


إذا كانت س = (۳۰۲] ص = ۱ ۰4.۳ ) 
فأوجد: )١‏ سكا ص- 
۲) (س× ص)١)‏ ص 


لاس ص = ( (۰)۳۰۲ (4۰۲) (۵۰۲) 3 )۳<۳( 3 
(۳ ( 2 (4۰۳) 1 


ص = ( (۰)۳۰۳ (۰)4۰۳ (۰)9۰۳ (۳۰۶) ۰ (۶۰۶) ۰ 
(44۶) (۳۰۵). (5::) 3 (هة.ة) / 


(س۔× ص) ۸ص < 1 )"<"( < )<6( < )<°( { 


إذا كانت س = {fe}‏ 2 ص = ( 4© { 
< ع< ( 90 ] فأوجد : 


۲ (س,-ص) × ع 


)١‏ س × (ص۲۱۲ع) 


التجهيز: (ص(۲ ع) - ( 5 ) ۰ س- ص- ( ۳ ) 
۰ س< (ص(ع) -(4) × زه ) 

- ررم )4( 
۰ س-ص) × ع ۰۰۱*۳۱ ) 

) )۶۰۳( (TT) - 


۳1 إذا كانت س= ١ء١٠٠‏ 3 ص =( ٩۰4۰۲‏ ) 


فأوجد : ۱) ص-× س ومئله بمخطط سهمی 


) 9 0۵ 


اص »>« س2- ( (۰)۱۰۲ (۰)9۰۲ (۱۰4(۰)۰۲) ۰ 
(525) 2 (665) 2 (۱۰۵) 3 ر(ة25ة) 3 (۰۵) £ 
مثل المخطط بنفسك 


إن ( س× ص) = ن (س) × ن (ص) = 2۳۳ ٩‏ 


إذا کانت سن = ۱-۲۱ ص( ۲۰4 
» ع < ( ۲-۵۰۶ ] فأوجد : 
فأوجد : ) س×صہ ۲)س ۲ 
(e (EOE EOC‏ 
=7 60 (۰۰۰۲ 69(6193{ 
س = ( (۰)۲۰۲ (۰)۱-۲ (-۲۰۱) › )1-1( £ 
ان (س× ع) = ن (س) × ن (ع) = ۲ × ۳ = ٦‏ 
0885 = ن (ع) × ن (ع) < ۲ × ۳= ٩‏ 


إعلآن (ص) = ن (ص) × ن (ص) = ۲ × ۲ = ٤‏ 


U 


"" العلاقة من مجموعة س إلى مجموعة ص هي مجموعة جزئية من الضرب الديكارتي س × ص. 


"ا يتم اختيار أزواج بيان العلاقة من أزواج الضرب الديكارتي حسب شرط معين يعطى لك في المسألة 


RR *‏ : اي ة۱. ب حيث أ هی المسقط الأول : ب هي المسقط الثتى في الأزواج المرتبة 


8 إذا كانت العلاقة من س إلى ص : فان المسقط الأول د س . المسقط الثانى ب د ص 


إذا کانت سم = [ ۰۱ ۰۳ ۶ ۰ 


5 إذا كانت سركت ۰۲1 ۳ ۵ 
صم 2 ۰۲۰۱ ۰۶۰۳۲ ه ) وکانت ع علاقة من مح و ی 


ص 2 ۰۳1 ۱۰۰۸۰۲۰۰۶ وکانت ۶ علاقة 
١‏ محیث أ تعنى, أن + ب = ه ا ۱ 
د 202 لقف من س إلى ص.حيث أ ع ب تعنى أن | =“ ب 
اكتب يبا* ثلها بمخطط 
ب بیان ع ومثلها ڊ سهمى اكتب بيان ع ومثل | بمخطط 
إعمل س × ص في دماغك واختار منها الأزواج اللى 
ينطبق عليها الشرط أ + ب = ه يعنى المسقط الأول + 
بیان ع ع ( (۰)۲۰۳(۰)۶۰۱ (۱۰۶) ) 


اختر الأزواج اللی فیها المسقط الأول نصف الثانى 


بیان ع = 


متى تکون الحلاقة دالة ١١‏ 
© يمكن أن تکون العلاقة دالة ویمکن أن تکون ليست دالة» فكل دالة هي علاقة ولیست کل علاقة دالة, 


»4 يقال لعلاقة من مجموعة س إلى مجموعة ص آنها دالة اذا تحقق الاتی: 


# إذا ظهر كل عنصر من عناصر س کمسقط أول مرة واحدة فقط . (في بيان ع) 
+ أو إذا خرج من كل عنصر من عناصر س سهم واحد فقط . (في المخطط السهمی) 


© إذا كانت العلاقة دالة فان الدالة لها مدی: ومدی الدالة هو عناصر المسقط الثانی في بیان العلاقة 


ه اذا كانت العلاقة ليست دالة فانه ليس لها مدی 
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إذا كانت س = [ -۰)۳۰۲۰۱۰۰۰۱ 
ص = ٩۰5۹۰4۰۱۰۰۱‏ 1 وكانت ع علاقة من س.إلى ص 
حیث أ ع ب تعنی أن " أ" - ب " 
اكتب بيان ع ومثلها بمخطط سهمىء وهل ع دالة أم لاء 
ولماذا؟ وإذا كانت دالة اكتب مداها. 


. لأن كل عنصر من س خرج منه سهم واحد فقط‎ ٠. 
أو لان كل عنصر من س,ظهر كمسقط أول مرة‎ 
. واحدة فقط‎ 
۲٩ ۰۶۰۱ ۰۰ = المدى‎ © 


إذا كانت س = ( ۰۱ ۰۳ ۰۶ 5 )۰ 
ص ع ۰۲۰۱ ۱۰۰۰4۰۳ ) وکانت ع علاقة 


من س إلى ص.حيث أ ع ب تعنی أن | + ب = ۷ 


)١‏ اكتب بيان ع ومثلها بمخطط سهمى 
۲) بين أن ع دالة واكتب مداها 


بیان ع< } (۰)1۰۱ (۰۳ ۰4 (۰)۳۰۶ (۲۰۵) 1 


۰ ع دالة 


» لأن كل عنصر من س, خرج منه سهم واحد فقط . 
© المدی = ۰۰۲ ۳ ۶۰ ۰ ۱ ] 


| إعداد | حمود عوضښ خسن 


إذا كانت س = ۲ ۲ °{ 
ص.- ( 4 ٠١١8٠5.‏ ] وكانت ع علاقة من س, 
إلى ص.حيث أ ع ب تعنى أن " ۲ = ب " 
)١‏ اكتب بيان ع ومثلها بمخطط سهمى 
؟) بين أن ع دالة واكتب مداها 


« لأن كل عنصر من س خرج منه سهم واحد فقط . 


۰ المدى =[ 2 1 


NN 
) ye } = ادا كانت س = 1 ۱ ص‎ 


وکانت ع علاقة من س إلى ص حیث أ ع ب تعنی أن 
العدد أ هو المعكوس الضربى للعدد ب 
)١‏ اكتب بيان ع ومثلها بمخطط سهمى 
؟) بين أن ع دالة واكتب مداها 


١ ١ 
LOTTO O E 


اه د و 


5 ع دالة 
لأن كل عنصر من س خرج منه سهم واحد فقط . 


۱ ۱ 
المدی =[ ۱ ۰ ٠س‏ ] 


إذا كانت س_ = ۰ ۱۵6 ۲:۱۰ 
وكانت ع علاقة معرفة على س حيث أ ع ب تعنى أن 
العدد أ معكوس جمعى للعدد ب 
اكتب بيان ع ومثلها بمخطط بيانى هل ع دالة أم لا؟ 
ولماذا؟ وإذا كانت دالة اكتب مداها 


بیان ع = ۱ (-۲۰۲) (-۱۰۱) 6ق (۰)۱-۰۱ (۲-۰۲) { 


أول مرة واحدة فقط . 


۰ المدی =[ ۲ ۱ ۲۰۱-۰ ] 


إذا كانت س = ۱ e‏ 1 
وكانت ع علاقة معرفة على س 
وکان بیان ع = ( ([ ۰ ۳( (ب ‏ 0 (۱ ¢ °( { 
)١‏ أوجد مدی الدالة 
۲) آوجد القيمة العددية للمقدار أ + ب 


مدی الدالة هو الأرقام الموجودة في المسقط الثانی 
المدى < ١‏ ۳ ¢ 1“ °{ 
العلاقة دالة يبقى لازم كل عنصر من س يظهر 
كمسقط أول مرة واحدة فقط .. 


العنصر ۱ ظهر يبقى أ . ب هما ۳ . ه 


أ + ب = ۲ باه < 


| إعداد/ مود عوض خسن 
إذا كانت س = مآ 
ص = ال اا ل ا وكانت ع علاقة 
من س إلى ص حيث أ ع ب تعنى أن " أ عامل من 
عوامل ب " لکل أ د سب د ص 
اكتب بیان ع ومثلها بمخطط سهمى.هل ع دالة؟ ولماذا؟ 


بیان ع = ( (۰۰۲ 10 (۱۹۰۲) (4۰۳۲ ۰)۲ (۳۰۰۲) 
اف ۱( (۰)۳۰۰۵ (1۸ 46 (۲۶۰۸) ) 


۰ ع ليست دالة 
« لأنه یوجد عنصر من س خرج منه آکثر من سهم. 


ه لاحظ هنا أنه لا يوجد مدی لأن العلاقة ليست دالة. 


إذا كانت س, - [ ۲ ۱ 5 


۱ 
ص = ۸۰۳۰۱۰۰ ] وکانت ع علاقه من س إلى 


ص, حیث [ ع ب تعنی آن "۳1 ب " 
اکتب بیان ع ومثلها بمخطط سهمی. وهل ع دالة أم لا 
» ولماذا؟ 


۷ إعداد أ/ مود عوض 
و ر أو ق 


۰ يرمز للدالة بالرمز د أ 
۰ (ذا كانت د دالة من س إلى ص فانها تکتب د : س ه4 ص ویکون : 


00 المجال: هو عناصر المجموعة س 
+ ا هر عناصر المجموعة ص 


ألْمَدَىَ: هو مجموعة صور عناصر المجال (وهو مجموعة جزئية من المجال المقابل) 


۰ قاعدة الدالة: تكون مثل: د(س) = ۲س ۰ د(س) = س +۰۱ د(س) = س" +۲س - ۳ وهكذا 
. لاحظ أن : د(س) هي نفسها ص أي أن: د(س)= ص 


هفك اذا كنت د: س-عص » س ۱ ذا كان بیان الدالة د = ( (۰۱ ۳) » (۲ ٠‏ ه) 
ص = ۰۱۲۰٩۹1‏ ۰۱۵ ۲۱ ] 
بیان د = ( (۰۳ ٩( ۰0٩‏ ۰ ۰60۱۵9 (۰۷ ۲۱) ) ۰ (۳ ۰ ۰۶(۰)6۷ ۰04 (۰9 ۱۱ ] 


فأوجد : ۱- مجال الدالة ‏ ۲ المجال المقابل فاوجد : ١‏ - مجال ومدی الداله 
۳ مدی الدالة 4 قاعدة الدالة ۲- قاعدة الدالة 


۱- مجال الدالة < ۱ ۰۳ ۰5 ۷ ) ©» مجان ۰۱۱-41 ۰۲ ٩۰۶۰۳۲‏ ] 


۲- المجال المقابل = ۱ ۰٩‏ ۰۱۲ ۰۱۵ ۲۱ ]۲ » مدی الدالة ۰ ,و ۰۵ ۰۷ ۰٩‏ ۲۱۱ 


۳ مدی الدالة < ( ۰۹ ۰۱۵ ۲۱ ] © قاعدة الدالة هي : ۰ 7) = ۲س + ۱ 


4 - قاعدة الدالة هي : ك (س) = ۳س 


ملاحظات على التعويض ني الدالة 


« عند التعويض عن عدد سالب في س" نضع العدد بين قوسن فمثلا إذا كانت س = -” فان س' = (-)' = ٩‏ 


« يمكن التعويض في قاعدة الدالة عن قيمة س أو قيمة ص أو کلاهما ویمکن آلاستعانة بالاتی: 
[] إذا كان (؟ ۰ ه) ينتمى لبيان الدالة: فاننا نعوض في قاعدة الدالة عن س - ۲ ۰ د(س) أو ص = ه 


8 انا کان د ( ۳ ) = ۷ فإننا نعوض في قاعدة الدالة عن س - ۳ ۰ د(س)أوص - ۷ 


مسائل على التعويض فى الدالة 


إذا كانت النقطة (أ ۰ ") تق الخط المستقيم 
إذا كانت د(س) = ٤س‏ + ب وكان د(۳) = ۱ 5 0 0 الك كن 3 
1 2 الممثل للدالة د : جج حيث د (س) = 4س اه 
أوجد قيمة ب فاوجد قيمة أ 
د(۳) = ۱۵ معناها انك لما تعوض في الدالة عن من الزوج ( ۰ ۳) نأخد س = أ ۰ د (س) = ۳ 
س = ۳ الناتج هیساوی ۱۵ بالتعويض فى الدالة 

۱۵ < لاب‎ ۳ × ٤ 


3 كك د لشن 


4 |= ۳+ ۵ ص 


N= ء‎ 
Y= . 


a ۱‏ عا إذا كان المستقیم الممثل للدالة د : ح-4ح حیث 


د (س) = “س -أ یقطع محور الصادات في النقطة 
فاوجد د (ما ؟ ) + ۳ر (۲۱۸ ) (ب ‏ ۳) فأوجد قیمتی أ ب 
TPCT AS‏ 13۳۰۳۸۲ 
د(۲ )= ۲۱۸ ۳ 

٩- ۲=) ر(‎ ۴ 


المستقيم يقطع محور الصادات 


ب = ۰ 
من الزوج (ب ۰ ۳) نعوض عن س = ۰.۰ ص <۳ 
۴= × . _] تمه ۳ - ۰ رأ 


۷ - 24-۲۱۸ ۳ + TV ۲-۷ )د‎ TV) (TV) 


۳۱ سه أ ۷ 


إذا كانت س = ( ۰ ص = (۰۳۰۲۰۱ ۷۰۵۰4 { 


وکانت د : س > ص حيث د (س) = ه ‏ س 


إذا كانت س = ( EEN‏ 1 ص ۸۰۷۰۰۰۵۰۶۰۳-2 ] 


وكانت د : س -> ص حيث د (س) = ٩‏ س 
فأوجد صور عناصر س بالدالة د . فاوجد بیان الداله د ثم أوجد المدى . 


لإيجاد صور عناصر س نعوض في الدالة عن قيم س 


نعوض في الدالة د(س) = ٩‏ -س عن قيم المجموعة س 
د (۰) = ۵ - ۰ - 86 


۷ < ۲-٩ = )۲( د‎ 

بر 

9 < 4-٩ = )٤( ؟ د‎ < ۱-۵٩ = د(۱)‎ 
۲ < ۳ ٩ = )۳( د‎ 


بیان د = ( (۰)1۰۳(۰)۷۰۲ (8۰۶) ) 
1 صور عناصر س (هي المدی) = ( ۵ » :6 ۲ ۸ 


المدى =[ ۰۷ ۰۲ ه) 


دوال كنيرات الحدود 


© الدالة كثيرة الحدود هي دالة تتكون من حد أو أكثر ويجب توافر شرطان لتكون كثيرة حدود وهما: 

3[ كل من المجال والمجال المقابل للدالة هو ح 

([) أسس المتغير س د طء أي لا يوجد بالدالة كثيرة الحدود جذر أو مجهول في المقام أو أس سالب 
أمثلة لدوال كثيرات حدود: 


مثل: د(س) = ۲س +۱ ۰ د(س)< س" + ۳س 370 ۰ د(س) = س"-۸ 


» أمثلة لدوال ليست كثيرات حدود : 


مثل* د(س)< س" + مراس +۸ 5 د(س) = س (س + ۳ +۲) 


۲ج | هي درجة کر في الدالة زد تس 


٠ه‏ الدالة د: د(س) = س؛ + ؟س” + ه دالة كثيرة حدود من الدرجة الرابعة 


محمود عوض 
ممل أول یاضیات 


ه الدالة د: د(س) = س۲ + ۲س- ١‏ دالة كثيرة حدود من الدرجة الثانية (تسمى دالة تربيعية) 


٠‏ الدالة د: د(س) = س + ۳ دالة كثيرة حدود من الدرجة الأولى (تسمى دالة خطية) 
ه الدالة د: د(س) = ۷ دالة كثيرة حدود من الدرجة الصفرية (تسمى دالة ثابتة) 


07#[ الدالة د: د(س) = س" (س +۲) دالة كثيرة حدود من الدرجة a‏ 
45 الحل: نبسط الدالة فتكون : د(س) = س" + س ...د دالة من الدرجة الثالثة 


6ا50[ الدالة د: د(س) = س' - (س۲ - ۲س +۱) دالة كثيرة حدود من الدرجة EA‏ 
الحل: نبسط الدالة فتكون : د(س) = س۲ - س" + ۳س - ١‏ = ٣س‏ +۱ .. د دالة من الدرجة الأولى 


إذا كان د(س) = س۲ - س +۳ إذا كانت د(س) = ۲س" - دس + ۲ 
)١‏ اذکر درجة الدالة د 


فأوجد : د(-۲) » د(۰) »د(۳ ) 


۲( اثبت أن د (۲) = د ( 2 ) 


عوض ثم استعن بالالة الحاسبة 
د (-۲۰) = (-۲)۲ - -۲ + ۳۲ ١١2‏ 


ه الدالة د من الدرجه الثانية 


مه د (۲) = ۲ × ۵-۲۲ × ۲ + ۲ = صفر 
د( ۰) < ۲۰-۲۰ ۲ 2< ۳ 


م 5 ا ۳ 1 = صة 
دما" ) = ۳۱۸ )۳۱۸-۲ +۳ د( ) < ۲ *« () - “ام + ۲ = صفر 
Tas‏ ۷4 5 ۱۷ ۳ ۳ د () عه ) 


© الدالة الخطية هي دالة من الدرجة الأولى 


مثل: د(س) = س ۰ د(س) <س ١‏ ۰ د(س) = ٥س‏ +۳ 


© تكون على الصورة د(س) -أس + ب حيث أ ٠‏ وتمثل بيانيا بخط مستقيم بحيث يكون: 


< نقطة تقاطع المستقيم مع محور الصادات هي ( ٠.٠‏ ب) 


وم از مره 4 ۰ - ب 
< نقطة تقاطع المستقيم مع محور السينات هي eT)‏ 


فمثلا: إذا كانت د: د(س) = ۲س - ه فان [<۲ . به ومنها فان : 


> نقطة تقاطع المستقیم مع محور الصادات هي ( ۰ ۰ -8) 
me‏ وه ° 


محمود عوض 
معلم اول ریاضیات 


۵ وبطريقة آخری یمکن ایجاد نقطة تقاطع المستقیم مع محور الصادات بالتعویض عن س - ۰ 
و نقطه تقاطع ١‏ لمستقیم مع محور ١‏ لسینات بالتعویض عن ص = ۰ 


۰ إذا كان المستقیم الممثل للدالة يقطع محور السینات س4 نفهم أن المسقط الثانی ص = صفر 
۰ ذا كان المستقیم الممثل للدالة یقطع محور الصادات ك نفهم أن المسقط الأول س = صفر 


مثل بیانیا الدالة د(س) = ۳ يدت ۷ 


وأوجد نقطة تقاطع المستقیم مع محوری الاحدائیات 


في الدالة الخطية نفرض أى ۳ قیم لل س 


من قاعدة الدالة: أ = "7 مد قات جد 
.ونم #9 - ب ١‏ 
.. نقطه التقاطع مع محور ١‏ لسینات ( -۰77۳ ۰( هی (س ۰ ۰) 


> نقطة التقاطع مع محور الصادات ( ۰ » ب) هی 3 ۰ -۱) 


مثل بیانیا الدالة د: د(س) < دس" 


وأوجد نقطة تقاطع المستقیم مع محوری الاحدائیات 


*» الدالة د : ح هح حيث د (س) = ب ۰ب د ح تسمی دالة ثابتة وهی من الدرجة الصفرية 
مثل: د (س) = ۷ ۰د(س)< ۵ »د (س) =۲ وهکذا 
** إذا كانت د (س) = ه فان د(۱) = ۵ د(ه) ده » د(٥) ٥=‏ . د(.)ده وهکذا 
فمثلا: إذا كانت د (س) = ۷ فان د(۳) + د (-۳) = ۷ + لاح ؛١‏ 


# الدالة الثابتة تمثل بيانيا بخط مستقيم يوازى محور السينات 


9 
د (س = 
#» مثال١:‏ مثل بيانيا الدالة د (س) = ۲ 
» منال ۲: مثل بیانیا الدالة د (س) = -۳ 1 ۳ 
د (س ۳ 


الدالة التربيعية 


# الدالة التربيعية هي دالة كثيرة حدود من الدرجة الثانية 
“» الدالة د: ح ح حيث د(س) = أ س" + ب س + ج تسمی دالة تربيعية 


مثل: د(س) = س" .د(س)--س" ۰ د(س) دس" ه ۰ د(س) <س۲-۲ س +۱ 
ملاحظات هامة ‏ 

إذا كان معامل س" موجب فان المنحنی یکون مفتوح لأعلى وله قيمة صغری 

إذا كان معامل س" سالب فان المنحنی یکون مفتوح لأسفل وله قيمة عظمی 


8 رأس المنحنى: تحدد من الرسم أو من قاعدة الدالة د(س) = أ س' + ب س + ج بالقانون: 


@ من نقطة رأس المنحنى نأخذ: 
ل قيمة س هي معادلة محور التماثل 
ه قيمة ص هي القيمة العظمى أو الصغرى 


ومن الرسم استنتج : 
)١‏ نقطة رأس المنحنی ۲) القيمة الصغرى أو العظمى *) معادلة محور التمائل 


ها حر ج کے © جه ج هم صا 


رأس ١‏ ۲ لمنحنی مسب 25 °( 
معادلة محور التمائل س = ۳ 
القيمة الصغری = ۰ 


| إعداد/ مود عوض خسن | 


مثل بيانيا الدالة د(س) = :سا ۱۲۲ 
e‏ 4 ) ( 


ومن الرسم استنتج : 
۲) نقطة رأس المنحنی ۲) القيمة الصغری أو العظمی ۳) معادلة محور التماثل 


EE 
۳ E 
EKSE 
اک‎  ةال1‎ 
۲۵ 7 فاد‎ 
) رأس المنحنی = (۰۰؛‎ 
٠ = معادلة محور التمائل س‎ 


القيمة العظمی < ؛ 


محمود عوض 
معلم آول ریاضیات | * 


ججح 7۲ 


ومن الرسم استنتج : 
۳ نقطة رأس المنحنی ۲) القيمة الصغری أو العظمی ۳) معادلة محور التمائل 


رأس المنحنی = (۲-۰۰ ) 


معادلة محور التمائل س = ۰ 


القيمة الصغری = ۲ 
قو 


مر ربة مصر الخير ال عرادية 


8 س) -س' + اس + ۱ 


ومن الرسم افع : 
۲) القيمة الصغرى أو العظمى 


)١‏ نقطة رأس المنحنى 


۳ 


معادلة محور التمائل: 


القيمة الصغری = 


مثل بیانیا الدالة د: د(س) = - س۲ 


ومن الرسم استنتج : 


۱ نقطة رأس المنحنی ۲۳) معادلة محور التمائل 


معادلة محور التماثل: 


القيمة الصغری = 


متخذا س ٤-13‏ ؟] 


۳( معادلة محور التماثل 


متخذا س 3[ -۰۳ ۲] 


۳)القيمة الصغری أو العظمی 


إذا کان (۰۲س-۱) = ( ص »۰ ٠‏ )فإن س + ص = E‏ 
(1) ۲ (ب) ۱ (ج) ۲ (د) -۲ 
إذا كانت ( س - ۰۱ ۱۱ = ( ۰۸ ص+۳) فان مآس+۲ص = 3 
(1) ۲ ۶ (ج) e ٩‏ 
إذا کان (۰۳ 6 3 ۱۰۳۱ ×[ س ۰ ۸) فان س = r‏ 
U)‏ (ب) ٩‏ ی (د) ۲ 
68 النقطة (-۰۳؛ ) تقع فى الربع 7 
(1) الأول ( ب ) الثانی (ج) الثالث (د) الرایع 
[6 إذاكانت س<(۲) ۰ ص<(۳) فان س× ص= EIT‏ 
Oy‏ (ب ) ( ۲ (ج) (۰۱۲ ۲) ۱ 
إذا كان ن (س) = ۳ › ن (س<ص) = ۱۲ فان ن ( ص ) = 3 
(1) > (ب ) ٩‏ ( )۲۵ (د) ۲۱ 
إذاكان ن ( س) =۲ ۰ ن ( ص × س ) = ۱ فان ن (ص') = ا 
(1) ؛ (ب) ٩‏ (ج) ١١‏ (د) ۱۲ 
إذا كانت ن ( س') = ٩‏ فان ن (س ) = 9 ۳ 
(ا) ۳ (ب) ٦‏ (ج) ٩‏ (د) ۱۲ 1 
9 إذا كانت النقطة ( س -؛ ۰ ۲- س ) تقع فى الربع الثالث فان س = E 1 E‏ 
() ۲ (ب) ۳ (ج) > (د) ٩‏ 2 
إذا كانت النقطة ( © » ب - ۷ ) تقع على محور السينات فان ب = a‏ ا 
20 (ب) ه (ج) ۷ (د) ۱۲ 
إذا كانت د(س) = ۷ فان د (-”) = 5 
(أ( ۲ (ب ) -۷ (ج) ۲۱ (د) -۲۱ 
الدالة د : د(س) = ۳ س يمثلها بيانيا خط مستقيم يمر بالنقطة ETE‏ 
OY Ee‏ روم (ج) (۰۰۳) (د) (۲۰۳) 
بت" المقابل يمثل منحنى الدالة د حيث العلا 
ی ات ه المنحنی يمر بالنقطة (۰۰ ؛) بالتعویض في الدالة 
د(س) = م - س" فإذا كان أ و = ؛ وحدات فأوجد: 2 4 <- ۲۰ مده 
)١‏ قيمة م ١)إحداثى‏ ب . ج ٠‏ إحداثى ب هو (س ۰ ۰) بالتعويض في الدالة 
6 4 دس" ا ار 4 .س ح ب ؟ 
۳( مساحة المثلث الذى رؤوسه أ › ب » ج .. إحداثى ب (؟ ١‏ ۰) 2 إحداثى ج (-۲ ۰ ۰) 
9 ۰ مساحة المثلث = + طول القاعدة × الارتفاع 
= × ؛ × ؛ = ۸ وحدات مربعة 


جبر الصف التالت الا عدادی 


اعراد / مود وېن 


([۱)] إذا كانت (س -۰۱ ۲۹) = ٤(‏ ۰ ص" +۱) (ذا كان بیان الدالة د = ((۰)۳۰۱ (۰)۶۰۲ (۷۰۳) 
فاوجد قیمة س + ۲ ص » (۰)۹۰۶ (۱۱۰6)) 


)١‏ اکتب مجال ومدی الدالة د )١‏ اکتب قاعدة الدالة 
68 بدا کنت س-(۰۱ ۰۲ ص-ح ۰۲۱ ٩‏ ]) 
i FE‏ (0] إذا كانت د (س) = س' - ۲س ء 
ر (س) = س ۳ 
)١‏ (س -ص) × ع ۲۳ ن (ع۲) )١‏ آوجد د(۲) + ر(۲) 
۲ اثبت أن د (۳) + ر (۳) = صفر 
(۳] إذا كانت س.»ا ص = [ (۰۲) ۰ (۰)8۰۲ (2۰۳) 


5 إذا كانت الدالة د حيث د = هس + ٤‏ 
< )1( < )1°( < )°<( { فاوجد: ۳ سب 7 (س) س 


۱) س ۰ ص ۰ ۲) ص × س ")ن (س) فأوجد قيمة ب 


]١‏ إذا كانت = 540۲۰۱ ۱۹211 : ا 
0 عاك 5111 ] مهد DC‏ تست لذن ربكل الدالة يد اج 


وكانت ع علاقة من س إلى ص حيث أ ع ب تعنى: حيث د (س) = س +1 . د(۳) ٩=‏ 
[" <ب لکل دس ب د ص )١‏ أوجد قيمة أ 
۱) اکتب بیان ع ومثله بمخطط سهم ۲) أوجد نقطة تقاطع المستقیم مع المحور السینی 
۲ دالة أم لا؟ ولماذا؟ : : 
خی تام از التمثیل البیانی لدوال كثيرات الحدود 
(ذا كانت س,- [40۳۰۲۰۱) مثل بیانیا الدالة د(س) = ۲س + ۱ ثم أوجد نقط 
۰ ص,< (ص:ص د ط ۰ ۲ < ص < ٩‏ ) تقاطع المستقیم الممثل للدالة مع محوری الاحدائیات 


وکانت ع علاقة من س إلى ص حیث أ ع ب تعنی: 

ارسم منحنی الدالة د: د (س) = س" + ۱ 
متخذا س د [-۰۲ ۲] ومن الرسم عین: 
0 نقطة رأس المنحنى ۲) معادلة محور التمائل 
۳)القيمة الصغری أو العظمی 


کی ۳ ۲ 
(۱< + ب) لكل أ دس .ب دص 
(١‏ اکتب بیان ع ومثله بمخطط سهمی 


۲) بيّن أن ع دالة وأوجد مداها؟ 


E 3 ۱‏ 
[۳) إذا كانت س = (۳۰۲۰۱) ص = (7*۱ ۰ ) (]) مث بیانیا منح: الدالة د (س) < ۳ -س! 
وکانت ع علاقة من س إلى ص حیث س د [ -۰۳ ۳] ومن الرسم آوجد: 
حیث | ع ب تعنی ان اب = ۱ لكلأ س .ب د ص 

)١‏ اكتب بيان ع ومثلها بمخطط سهمى 
۲ بيّن أن ع دالة واكتب مداها ؟) القيمة العظمى أو الصغرى 


)١‏ معادلة محور التماثل 


السؤال ون ادو الجاع اش یال جایات ااا 


(0) إذا كانت النقطة (" ۰ب - ۰) تقع على محور السينات فان ب = 2205 


(۵ ۲ (ب) ه (ج) ٩‏ (د) ۸ 
1 إذاكان ( ۲ ) × [ ١ء‏ ب ) <((۳۰۲(۰)۶۰۲)) فان أ-ب = SRE‏ 

() ۱ (ب) ١-‏ (ج) ۱± (د) صفر 
(۳] الدالة د حيث د (س) = ٠س‏ يمثلها بيانيا خط مستقيم يمر بالنقطة 2 

() (۰۰۰) (ب) (۰.۵) (ج) (۰.۵) (د) (۰۰۰) 


() إذا كانت ص = [ صفر ) فان ن (ص) = n‏ 
() صفر (ب) ۱ (ج) ۲ (د) ٤‏ 


) إذا كانت س = ۰۱ ۳۰۲ + ضح ۰۱ ۰۹٩۰۰۰۲‏ ۱۲) وکانت ع علاقة من س.الی ص. 


و 5 
حيث أع ب تعنى ا<ت ب لكل ادس- 2 بوص 


اكتب بيان ع ومثله بمخطط سهمى وبين أن ع دالة واكتب مداها, 


ب) مثل بيانيا الدالة الخطية د: ح هح حيث د (س) = س + ۲ 
وأوجد نقط تقاطع المستقيم مع محوری الإحداثيات 


أ) إذاكان (۲س ۰ 4)-(8/.ءص +۱) فاوجد قيمة ,اس" + ص" 


ب) إذا کان س× ص = 1 (۳۰۲(۰)۲۰۲(۰)۳۰۱(۰)۲۰۱) £ 
فأوجد: )١‏ سل ص )١‏ ص" 
أ) إذا كانت الدالة د حيث د (س) = ٣س‏ + 4 يمثلها بيانيا خط مستقيم يمر بالنقطة (۰-۰1) 
۲ ی 
فاوجد : ۳( م) ۲) فیمه | 
ب) مثل بیانیا الدالة د حیث د (س) -س۱-۲ حيث س د [-۲۰۲ ] ومن الرسم استنتج: 


)١‏ معادلة محور التمائل ۲) القيمة الصغری للدالة 


© النسبة هي مقارنة بين كميتين من نفس النوع» النسبة بين أء ب تکتب أ: 


يسمى أ : مقدم النسبة > ب: تالى النسبة > أء ب معا: حدى النسبة 


© النسبة لا تتغير إذا ضرب حديها في عدد حقيقى (ما عدا الصفر) 


° + 
۲ + ۵ 


© إذا كانت النسبة بين عددین ۳ ۰ > 


عددان صحيحان النسبة بينهما ۲ : ۷ . إذا طرح منهما ۵ 


أوجد العدد الذى إذا ضیف إلى حدى النسبة ۷ : ١١‏ 
أصبحت النسبة بينهما ۱: ۰۲ أوجد العددین؟ 


فإنها تصبح ۲ : ۳ 


نفرض أن العدد = س 


س + ۷ ۲ ١‏ 
و حي مص 


۳+ و۲ = س + ۲۲ 


۲س 66 ۲۲ - ۲۱ 


دعوض 


العدد الأول = ۳ = ۵۳ = ۱۵ 
, س < ۱ 8 العدد هو ۱ 
1 العدد الثانى = لام = ۷۷ - ۵ ۳ 


ميل أفل سباضیات ** 


E :‏ أوجد العدد لذى إذ ثلاثة أمثاله مد 

أوجد العدد الموجب الذى إذا أضيف مربعه إلى أوجد اند الموجب الذى إذا طرع © امه من 

و< ۰ ۳ 4# مر ع ۶:۹ ۲ 

حدی النسبة ۵ : ۱۱ فانها تصبح ۳ : ه حدی النسبة ج فإنها تصبح 2 

أ نفرض أن العدد = س نفرض أن العدد = س .. ثلاثة أمثاله = "س 
4 سک 
4 دي مسي 

وس" + ۲۵ = ۳ س۲ + ۳۳ '(9؛ ‏ ۲س) = ۲ ٦۹(‏ - ۲س) 


فون[ ۳ س۲ - ۳۳ - ۲۵ ۷ ۹س = ۱۳۸ - ٦س‏ 


۲ س۲ -م س" د 4 ۹س + كس ۱۳۸ - ۱۷ 


س =+ ۲ .. العدد الموجب هو ۲ 


۳س ٩=‏ .۰ س لم 


هع وسيم اعد 


© التناسب هو تساوى نسبتين أو أكثر 


وم 1 كه ۱ / 
فمتلا: ے = يسمى تناسب والكميات أء ب . ج. د تسمى كميات متناسبه 


٤‏ / ۳ أ ج 
#» دا كانت ١‏ › ب . ج »د كميات متناسبه فان : FT‏ 
ب 


أ ع الأول المتناسب ¢ ب : الثانى المتناسب 2 ج : الثالث المتناسب ¢ ذه الرابع المتناسب 


حاصل ضرب الطرفين - حاصل ضرب الوسطين 


. أ¡ م‎ TEE 

أي أنه ادا كانت 26 فان : | × د = ب × ج 

ره 5 2 ارو ۹ س ت س + ۷ س - ۲ 
وغالبا ما تستخدم عند وجود مجهول واحد قي التناسب مثل : = او E‏ ۲ 


نفرض أن الرابع المتناسب هو س 
الكميات هي: ۰۶ ۰۱۲ ۰۱۳۰ س 
3 ۱۹ 


ين 


حاصل ضرب الطرفين - حاصل ضرب الوسطين 


١56 1١5 = عا س‎ ۶4 


۱۰ ۶ ۴ 


:. الرابع المتناسب هو 4۸ 


أوجد العدد الذى إذا أضيف إلى كل من الأعداد 
۷۲ 8617 فإنها تكون متناسبة 


أوجد العدد الذى إذا أضيف إلى كل من الأعداد 
١١ ۳‏ فإنها تكون متناسبة 


نفرض أن العدد = س 


س + ۳ س + ۸ 
س + ۰ س + ۱۲ 


حاصل ضرب الطرفين - حاصل ضرب الوسطين 
سک + ۲س + ۱۲س + ۳٩‏ = س + دس +۸س ١+‏ ؛ 
۵ س + ۳۲۰ = ۱۳س + ۶۰ 


ءاس ”اس = 4۰ ۳۲ 


س = ٤‏ سس4 س = ۲ ... العدد هو ۲ 


خاصية ۲ |) اذا كان أ ج = ب د فان 
5 ۰ ۳ 4 | ۷ ب ° 
ت متال :١‏ إذاكان 5 1-< ۷ ب فان 2-6 2 0 
anê‏ 5 س ۳ ص ۲ 
ل مثال ۲: إذا كان س ۲ص = ۰ فان ۲س = ۳ص ومنها لم ۲ 3 ام ۲ 
ع تدريب: إذاكان ۳ أ= ؛ ب فان أ: ب - 000 
١ 5‏ ج . 1 ب مقدم تا 
۹ 1 , ا و ت ۱ ۲ 
# متال :١‏ ادا کانت ۰۱ "إ» ب ۰ ٩‏ كميات متناسبه فان qy‏ ومنها 0-6 
۱ ۱ شع - 1۱ 
مثال ۲: إذاكان: ۰۱1۵ ۲س ۰ ۳ب ۰ ۷یس کمیات متناسبه فان = 700 
۱ 8 ۰ هأ اس هأ ۲ 1 PEYT‏ ۷ 
ا ا ۲ب لاس پ ۷ ب ۵۱۷ دوم 


eens 
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س ۱ ۳ أ ج ۱ 
# أي أن : إذا كانت أ »ب » ج د كميات متناسبه فان : SF‏ . ادجم . ب ددم 


© إذا کان فان : أ= ٣م‏ » بح ٩‏ م ومن الخطأ أن تقول أ = ۰.۳ ب = ه“اتنسى الثابت 


© إذا كان .ی س = "ام > ص = ۶ م 


للتسهيل هتلغى خطوة العامل المشترك في حالتين: 
» إذا كانت الحدود مضروبة : مثل جام × ج 
« إذا كانت الحدود متشابهة : مثل 2۱۲ + ١٠م‏ 


فقط اضرب فتكون جام 
فقط اجمع فتكون ۲م 


فان '-ب'م' (ربع ب ۰م) 


6۳8 عند التعويض: (ذا كان أدبم 
ج 56 در 2 3 
ا (استخدم المقص في البداية) 


a‏ لإثبات أن أ ؛ ب »ج د كميات متناسبة نثبت أن 
3 لو هتختصر حاجة في البسط مع حاجة في المقام لازم الاتنين يكونوا مضروبين وغير مرتبطين بجمع أو طرح 


جبر الصف التالت الا عدادی 


NY aA 
ب + ۲ د‎ ٩ 


۳د م - ۲د 
5 ددم + ۳د 


لر( )۲-۵۳‏ "م" 
CE‏ هم + ۳ 
.. الأيمن = الأيسر 


= ,| ۲س۲ + :ص + ع 

= |۳ × ۲۸۹ + ۳ م + و م۳ 
دمأ ۲۷ م۲ + ۸ ۲۵ + ۲۵ م۳ 
دم ۳۸۱۰۰ = ۳ 


۵۱۰ = كم‎ + ۵٩ = 


. الأيمن = الایسر 


حاصل ضرب الطرفين - حاصل ضرب الوسطين 


ب" 1ت دن (ب'- ۲( 


ثبت وانقل 


بأخذ الجذر التربيعى للطرفين 


لم أ ب» جب د كميات متناسبة 


۴س + ۴۲ ۳ + ۲ ۳م 


٦ص‏ - س ٩ E‏ اام 


آم + ام 
2۱۸ ام 


إذاكان ۱ :ب: جع 5 : ۰۷ ۲ 
وکان أ + ب = ۲۷,۲ 
فاوجد قيمة کل من أ › ب › ج 
أ = هم 3 ب = لام 3 ج = ام 


بالتعويض فى أ + ب = ٦ر۲۷‏ 
۵ + ۷م = ۲۷,۲ 
۲ = ۲۷,۷ 
م = ۲,۳ 
بح هم < ۵ « ۲,۳ - ۱۱,۵ 
با = ۲,۳۷ ۱۹,۱ 


ج = "مح ۳ × ۲,۳< ۹,٩‏ 


مجموع المقدمات 1 
ع عدا النسب 


فإنه يمكن ضرب أي نسبة في أي عدد ثم جمع المقدمات وجمع التوالى 


فمتلا: يمكن ضرب النسبة الأولى × ۲ والنسبة الثانية × ١-‏ وضرب النسبة الثالثة × ۳ ثم بالجمع 
۲[ +۲ ده 
فيكون : Fe TERT‏ 


« عایز تعرف هتضرب ازاى وفى كام؟ بص على بسط ومقام المطلوب إثباه في المسألة وانت هتعرف 


= إحدى النسب 


س + ص 
+٤‏ ٤ب‏ اج ` 


عايزين نوصل للبسط اللى في الاثبات: 
بضرب حدى النسبة الأولى × ۲ والجمع مع الثانية 
۲س + ص 
٤‏ + "ب + ۲ب لاج 


س + ص ۲ 
و لت إكدى وی 0 


= إحدى النسب 


للحصول على البسط الثانى نضرب النسبة الأولى × ۲ 
والنسبة الثانية × ۲ وجمع النسب الثلاثة 


س + ۲ص + ع 


٤أ‏ + ”7ب + ٤ب‏ د ات ۲ کب[ 


س + اص + ع 1 
ل 0 = إحدى النسب 624 


۳ + كب 


من ۱ ۰ ۲ ينتج أن: 


س + ص _ ۲س + ۲ص + ع 


4ج پچ ۳ + اب 


للوصول للبسط المطلوب: نجمح : النسبة الاولی + الثانية + الثالثة 


أ + پ + بپ + ج + ج با 1۱۲+ ۲ب + ۲ج 
۲ب 5 3 ١‏ 

۲( + ب + چ ) 
١‏ 


أ + ب + ج 
= 5 
للحصول على المقام: نجمح النسبتين اللى فيهم أ النسبة الثانبة 
د ب + ج + أ ب - ج 
۳+ ۷ 


= إحدى النسب +© 


۲ 
ET‏ أ إتبإحدى النسب O‏ 


من ۰۱ ۲ ينتج أن 


| أ ب اج 
= ۰۰ 1 


© إذا كانت ب وسطا متناسبا بين أء ج فإن: 
أ: الأول المتناسب ¢ ب : الوسط المتناسب 3 ج : الثالث المتناسب 


» الوسط المتناسب بين عددين = + م۱ الأول × الثالث 
مثال: الوسط المتناسب بين ۰۲ ۱۸ مأ ۲ ٩+ - ۳۰ ۱۸+ ١8‏ 


# إذا كانت ب وسطا متناسبا بين أ » ج 
ومنها بدجم . أ-ججم'ا 


00 إذا كانت أ » ب » ج د في تناسب متسلسل 


ومنها ج ددم 


ملا حظات هامة 

لاق التناسب المتسلسل یختلف عن التناسب العادی في خطوتین: تکوین التناسب وایجاد القیم 
[[ في التناسب المتسلسل نحسب قیم المقدمات بدلالة آخر تالی 

۳ عند التعويض: ‏ إذاكان أ-بم فان ۲ -ب"م۱ (حط التربیع على ب › م) 


و إذا كان ب = دم" فان ب" = دام 
وإذاكان | <د م۲ فان "ددم" 


إذا كانت ب وسطا متناسبا بين أء ج 


O TT J|‏ ل اميل 


ان كد الك 


فاشت ۰ لسن رکه ]اس 
ما 3 ۲ 3 


8ب +ج ‏ جم+ج 


< جر(م۱) 


.. الأيمن = الایسر 


| مثال 4 | إذا كانت أ » ب › ج » د فى تناسب متسلسل 


جا ددم ¢ ب < د ۰۲۵ [ حدم" 


أب جد دم"×دم'-دم×د 


الأ يمن 


"5 دام* - د" ۲۵ 


ة ا ا 
ع'م'+ع'م عام ۱۵) 
- ا - د ۲۳ 


7 اس +ص ‏ عم'+عم عم (م +۱) 


اك ۳۳ 


سم ل م إلا 
ا لایمن = الایسر 


ص = م س 


© العلاقة الطردية يمثلها خط مستقيم يمر بنقطة الأصل ٠ ٠(‏ ۰) 
# إذا كانت ص : س' فان الثابت م = بر والعلاقة هی ص = م س" 


© لإثبات أن ص : س نثبت أن ص = (ثابت) س 


إذا كانت ص تتغير طرديا بتغير س 


إذا كانت ص 0 س وكانت ص- ۰" عندما 


کن < ۲ فأوجد : 0 العلاقة بين س ۰ ص 
6 العلاقة بين س ۰ ص 


۲) قيمة ص عندما س = ه ؟) قيمة س عندما ص = ۲۰ 


| مثال ۳ | تسیر سيارة بسرعة ثابتة بحيث تتناسب 
المسافة المقطوعة طرديا مع الزمنء. فإذا قطعت 
السيارة ١5١‏ كليومترا في " ساعات» 
كيلومترًا تقطعها السيارة فى ۱۰ ساعات 
نرمز للمسافة بالرمز ف والزمن بالرمز ز 
ف ع-.ه١‏ » ز,-٩‏ 


¢ زوت ۱۰ 


السشتسر التکسی 


: . ۲ ۱ 
إذا كانت ص تتغير عكسيا مع س فإنها تكتب: ص 0 ی ومنها يكون: 


En les 


» يمكن كتابة العلاقة العكسية على الصورة ص س دم أو ص = 


١ ۱‏ 00 
© لإثبات أن ص 90 ۰ نثبت أن ص س = ثابت 


من بيانات الجدول التالى أجب: 


mam 00 0 


۲( اوجد ثابت التناسب 


۱ 
اذا كانت ص 0 -- وکانت ص = ۳ عندما ين = ۲ 
س 


أوجد : 6 العلاقة بين س ۰ ص 
۳( قيمة ص عندما س = ۱,۵ 


۱ 


م — 8 = 
ل 0 بين ص س = م 


E 5‏ ف ا TT‏ 5 
م ص من 5 [[[]نوع التغير عكسى (لانه كلما زادت س نقصت ص) 
[[']|ثابت التناسب = ص × س = ٦‏ × ۲ = ۱۲ 


[[]| بالتعويض عن س = ۳ في العلاقة ص س ٠=‏ 


ص × ۳ = ۱۲ . ص = ٤‏ 


۱ ۲ 
اذا کان: ص= ۰٩۰‏ ص 2 75 وكان أ ۱۸ عندما س= ۳ 


س*ص۲ - ۱۶س "ص + ٩‏ = 


۱ E 

فانبت آن: 4 77۳ فأوجد العلاقة بين س.ص ذ E‏ 
بتحلیل المقدّارجالمربع الکامل 

( س" ص - ۷ )۲ = ۰ ابأخنيالجذر التربیعی للطرفین 


س۲ ص ۷= ۱ 


س" ص = ۷ 


١ 
۲۰۰ 0 ص‎ .. 
س"‎ 


۱ ۳ ° ۲۵ 
١ )3( 2 E -‏ 
3[ الرابع المتناسب للأعداد ۰۳ ۰7 ۸ هو EEE‏ 
(1) > (ب) ۷ ( ۱ (د) ۲۰ 
[69 إذا كانت ۰1 ؛ » ب › ٩‏ كميات متناسبة فان e‏ ۳ 
0 ۹ 5 : 
([) چ (ب ) 5 (ج)ي ع 4 
[[ إذاكان: [۰. اس » ب . س کمیات متناسبة فان : ب = 19 
(S3) TOS) ENE ١7 (O)‏ ۲ ۲ ا 

5 OT 
1 E 2 اد‎ TTT اذا کان‎ 3 
5 ١ (د)‎ ٩ (ج)‎ ٤ (ب)‎ ۰ )( 

[]] الوسط المتناسب بين ۰۳ ۲۷ یساوی E‏ ا 00 

)1 (ب ) ٩-‏ (ج) ٩3‏ (د) ۱۵ 
الثالث المتناسب للعددين 5 ۰ ۸۰ يساوى E‏ 
et)‏ رب) ۸۰ (ج) 8۰ [۵) ۱۰ 
[ إذاكان ۲ س ص = ۸ فان EEE‏ 
١ 0‏ 
(۱) س ‏ ص (ب) ص س (ج) ۲س 0 ۸ص و 
9 إذا کان ص 0 س وکان ص = ۲ عندما س = ۸ فان ص = ۳ عندما س = EE‏ 
(1) ۱۰ (ب) ۱۲ (ج) ۲٤‏ (د) ٦‏ 
[[) العلاقة التى تمثل تغيرا طردياً بين المتغيرين س » ص هى EE‏ 
۱ س ۶ س ص 
)١(‏ س ص =۹ (ب) ص= س +۲ 2 YS BY e‏ 
9 ذا کان س ص = ۷ فان ص 50 7 
شوه 17 
9 (ب ) س - ۷ (ج) س (د) س +۷۰ 
۵ : 
5( إذا كانت ۷ س ۰ -- فى تناسب متسلسل ۰ فان س" ص = e‏ 


(1) ۲ اناك ا 37 


النسبة والتناسب 
آوجد العدد الذى اذا ضیف مربعه إلى حدی النسبة 


۷ ۱ فانها تصبح 4 ۰ ۵ 


[۲,)عددان النسبة بینهما ؛ : ه وإذا طرح من کل 
منهما " آصبحت النسبة بینهما ۲ : ۳ آوجد العددین 
(۳) أوجد الثالث المتناسب للکمیات ۰۹۰۸ ۲۷ 


(4] آوجد العدد الذی إذا أضيف للأعداد 


لاع هع 4 177 أصبحت أعدادا متناسبة 


۳أ - ب 
۲ + ب 


(5) إذا كانت ۲-۷۳ ب فأوجد قي 


609 إذاكانت “© كك _ ع 


° 


ص - ع 


۳س - ۲ص + ع 


فأوجد قيمة المقدار: 


(۷) إذا كانت أ» ب » ج د کمیات متناسبة 


۳ ات 1۴ 


ےت 


ټپ 


[۸) إذا كانت أء ب . ج › د كميات متناسبة 


e‏ ااك .ااج 
سمت پا پا 
5 ل 

92 إذا كان 4 ب EEE‏ 
فاشت أ أ + ب أدب 
0 وس ۳٣ص‏ ۳س + دص 
اجا _ "١‏ 

9 اکن بآ - 73 


فاثبت أن أ » ب › ج › د کمیات متناسبة 


التناسب المتسلسل 


[۱) إذا كانت الكميات أ » ب . ج ء د في تناسب متسلسل 
چا + دا +ج 
= ۳ 


فاثبت أ: 
ديب ان ب 


[© إذا كانت أ » ب . ج. د في تناسب متسلسل 


أ چ 


ب +د چا د بد" 


فائبت أن 


[۳)] إذا كانت ب وسطا متناسبا بين أ » ج 


کک 


جا 
7 / 


ب" 


فائبت أن 


([6 أوجد العدد الذى إذا أضيف للأعداد ۱۷,۵۰۱ 
فانها تکون تناسبا متسلسلا 


[1) إذا نت ص « س وکانت ص = ۲۰ عندما 
س- ۷ فأوجد العلاقة بين ص ۰ س ثم آوجد قيمة ص 
را عن د ١‏ 
(7]إذا كانت أ « ب وكانت] - ٠١‏ عندماب = ه 

فأوجد: )١‏ العلاقة بين أ » ب 


اذا كانت : کان ۲ عندما 
(۳) ا لت ص 2 ۳ وکادت ص = ۲ عند 


س ٤=‏ فأوجد: ۱) العلاقة بين ص ۰ س 
؟) قيمة س عندما ص = ١١‏ 


()] إذا كانت ص تتغير عكسيا مع س وکانت ص = ۲۱ 


GD 


عندما س = 4 فأوجد قيمة ص عندما س = ۷ 


(5] إذا كانت 


أ + ب ب + ۳ج را 
جک ی فته ان | مه جد 


اس ون إختر ال جایت الصحيحة.من دين الإجابات معا 


[0] إذا كان ۰۱س ۰ ؛ في تناسب متسلسل فان س = 508 
١ )(‏ (ب) ۲ (ج) ٤±‏ (د) ± 
یز ححا فا ب ا 
© ]| اد ن »م حدس ۵ پا يز ان 
١ ١ ۲ ۳‏ 
20 (ب) ‏ (ج) س (د) م 
TE‏ 
إذا كانت ص تتغير عكسيا مع س وكانت س = ۱2 ۷ تا 1 ا فإن تابت التناسب = e‏ 
١ ° 1‏ 
() ° (ب) ۳۰ (ج) 1 (د) م 
(] إذاكانت أ ب۲۰۲۰ كميات متناسبة فان ٣‏ = و اب 
تن ۲ 
۲0 (ب) ۲ ا 0 


أ) إذا كانت ص تتغير عکسیا بتغیر س وکانت ص = ۲ عندما س = ٦‏ 
فأوجد العلاقة بين ص ۰ س ثم أوجد قيمة س عندما ص = ۳ 


از کانت ۵ 1 - ۳۲ ۳ بو بط ۷ + ٩ب‏ 
ب) دا كانت ۶ ۱< ۳ ب فاوجد فیمه 14+ اب 


أا + ب" نبا ند ها 


أ) إذا كانت ب وسطا متناسبا بين أ » ج فاثبت أن : ج ی 


ب) إذا كانت ص :س وكانت ص = ۳ عندما س = ٤‏ فأوجد: 


۳( العلاقة بين ص ۰ س ۲) قيمة ص عندما س = ۸ 


أ) آوجد الرابع المتناسب للأعداد ۰۳ ۰ ۰ ۱۸ 


۲+ ٣ج‏ ات ۲ 
پات بات 3۷ 
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ب) إذا كانت أ » ب . ج. د کمیات متناسبة فاثبت أن 


انتهت الاسئلة 


4 التشتت هو التباعد أو الاختلاف 
» من مقاييس التشتت: المدى . الانحراف المعيارى 


» هو أبسط مقاييس التشتت وأسهلها. وهو الفرق بين أكبر القيم وأصغرها. 


محمود عوض 
معلم أول میاضیات 


©» هو الجذر التربيعى الموجب لمتوسط مربعات انحرافات القيم عن وسطها الحسابی 
» الانحراف المعيارى هو أكثر مقاييس التشتت انتشارا وأدقها. 


© اذا تساوت جميع المفردات فان :2 الانحراف ی = صفر والمدى = صفر 


E ay 1 ges 
الانحراف 0 < مج اس حم الانحراف 0 = مج س - س) ك‎ 


ن مجك 


حيث: س الوسط الحسابى » ن عدد القيم حيث: س الوسط الحسابى » ك التكرار 


رح مجموع القب حم فنك ياك 
لحساب الوسط س = سر لحساب الوسط ين مج (س تا 
ملا حظات للخل ملا حظات للحل 
» نکون جدول مکون من ۳ أعمدة # نکون جدول من ٦‏ أعمدة 


» العمود الأول س : نکتب فيه القیم التی في المساألة | العمود الأول س تكظب فيه أرقام الصف الأول من المسألة 


» نحسب الوسط س قبل أن نملا الجدول *» العمود الثانى ك نكتب فيه أرقا الصف الثانى من المسألة 


*» نملا أول ثلاثة أعمدة ثم نحسب الوسظ س ثم نكمل الجدول 


احسب الانحراف المعيارى للقيم: 


ا 5 6 ۲ 9 ۱۷۲ ۷ 


احسب الانحراف المعیاری للقیم: 


5 ۰ ۱6 ۷۲ 3 7 


_ مجموع القی 
الوسط س < عدد هم 


1١١ ۲۱۷٩۲ ۰۱4۲۵4۲۳ ۲ 


۶2 TEN 
۱۲ << ۲ 


OS ۲۵ 


احسب الوسط الحسابی والانحراف المعیاری 
للتوزیع التکراری الاتی 


۰ ۸ صفر 4 


ء ۷ <۳۲ 


كد 


۱ ۶ ۱ 


الحسابی والاتحراف المعیاری 
للتوزیع التکراری الاتی: 
اس‌سیت] [١ || ٠‏ ۱۰1۰۰ [سبی] 


حساب الانحراف المعيارى للجدول التكرارى دي المجموعات 


لجل بنفس قوانين وطريقت حل الالخراف اطعیاری للجد ول ار ار ی البسيط مع اختلاف واحر فقط وهو: 


© العمود الأول س نكتب فيه مركز المجموعة ويحسب كالتالى : 


: . الجدالأدنى + الحد الأعلى 
مرکر المجموعة سس 


احسب الوسط الحسابی والانحراف المعیاری تدریب | احسب الوسط الحسابی والانحراف المعیاری 
للتوزیع التکراری الآتى: للتوزیع التکراری الآتى: 


[] الجذر التربيعى الموجب لمتوسط مربعات انحرافات القيم عن وسطها الحسابى يسمى ek‏ 
(أ) المدى ( ب ) الوسط الحسابى (ج ) الإنحراف المعيارى (د ) المنوال 


[7]] المدی لمجموعة القیم ۰۷ ۰۳ ۰ ۰٩‏ ۵ یساوی ی 


(1) ۳ رب ۶ لجن A)‏ 
[ الفرق بين أكبر قيمة وأصغر قيمة لمجموعة من البیانات هو 
(1) المنوال ( ب ) الوسیط (ج) الوسط (د) المدی 


[ أسهل وأبسط مقاييس التشتت هو aA‏ 
وان (ب ) الوسیط [ج) المدی ( د ) الانحراف المعيارى 


[6 إذا كانت ۱۸ هی أكبر مفردات مجموعة ما وکان المدی = * فان أصغر مفردات المجموعة = << 
(i)‏ ۸ (ب) ۱۲ (ج) ۲۶ (د) ۳ 


ا SE TLE‏ 
٠‏ واجب على الإحصاء . 


68| احسب الوسط الحسابى والانحراف المعيارى للقیم ۰۸ ۰۱۰ ۰۱۲ ۱۶ ۰ ۱۰ 


فیما یلی التوزیع التکراری لعدد الوحدات التالفة‌التی وجدت في ۱۰۰ صندوق من الوحدات المصنعة 


عدتوضت ضطة سار [ ۰۳۲۳۱ 


آوجد الانحراف المعیاری للوحدات التالفة 


التوزیع التکراری الآتى يبين درجات ٩۰‏ طالب في مادة الریاضیات 


| المجموع‎ | -0١ | 6٠ | ٠١ [27۰ ]-٠١ | عد لوحت اث‎ 


] 0 ۱۲۱۱۸۱۱۸۲۱ عدسسق‎ ١ 


أوجد الانحراف المعيارى لهذا التوزيع 


لعو الماع اعون و ااا 


= )۱۰۰( = ] ۲ ۰۱ [ 1۴ 


) ]۲۰۱ [ ب 


٩ <- ۲۱ - مجموعة حل المعادلة (س‎ OF 
)۲-( ب)‎ )4( (i 


¥ إذا كان س عددا سالبا فإن أكبر الأعداد التالية هو 


أ) ۳ + س ۳ س 


ب) 


طالله باه +5۷۱ ۱۰) - 


٥ 1‏ ب) ۳ 
¥ إذا كان أ" ب" = ۱۲ أ + بد" 
) ۸ ا 
EF‏ ۷۲ لا ۲ ۵۷ 1 i î‏ 
٩۰۱] )‏ ] ب) [۰۱ 19 

eee 2 
ب) ن ۱] ن‎ I A 


11 المعكوس الضربى للعدد i‏ هو 
ور E‏ 


1۳ 
في ح هى 22101001 
ج) ( ۲-۰۶ ] 
Ne‏ 00 
ج) ۳ 
ج) ° 
اكت * اس 
ج) ۲ 
فان ۱ -ب = و ین 
ج) ۱۵ 
۲ ]18:۱ 
ج) ع, لاع 


د( ۳۹ 


10 


محمود عوض 
ميلم اول میاضیات o‏ 


مدرسة مصر الخير الإعدادية بجهينة - سوهاح 


ر الستىنى لل 9 ة الحا 8 

— - : د 8 8 ۳ ۲ ص 
© وحدات القياس الستينى للزاوية هي : الدرجة " ٠‏ الدقيقة › الثانية 
» الدرجة = ٠١‏ دقيقة › الدقيقة = ۰۰ ثانية أي أن °=“ > ۱ 


© في الآلة الحاسبة يستخدم مفتاح لكتابة الدرجات والدقائق والثوانى 


عثاك ۱۱۱ اكتبالزاوية 24۲ :7۲ ۳۵" بالدرجات: 


آلَكلّ: نحول باستخدام الآلة الحاسبة کالتالی: 
لدنم لما لمعا حا (سع 


فیکون الناتج هو ۷۷ ۱ ,و ٩۳‏ 
اكتب الزاوية ۵6۳۹" بالقیاس الستینی: 
آلل: نحول باستخدام الآلة الحاسبة كالتالى: حلم 5 


فيكون الناتج هو ۳۰ ۲۱ 04” 


* مجموع قياس الزاويتين المتتامتين = "٩۰‏ 
" مجموع قباسي الزاويتين المتكاملتين = ۱۸۰" 
" مجموع قباسات زوابا المثلث الداخلة = ۱۸۰* 


متکاملتین كنسبة ۳ ۰ ه للمثلث ۳ ۰ ؛ ۰ ۷ 


فأوجد مقدار کل منهما بالقیاس الستینی 


قياس الزاوية الثانية = ۵ م 


قياس الزاوية الأولى = "ام = ۳× ۲۲,۵ ۶ - ۱۸۰ 


إذا كانت النسبة بين قیاسی زاویتین اعثات ۲ آذا كانت النسبة بين قیاسات الزوایا الداخلة 


فاوجد القیاس الستینی لكل منها 


قياس الزاوية الأولى - ۳ م قياس الزاوية الأولى = ۳ م › 
قياس الزاوية الثانية = ٤‏ م 


٠.‏ مجموع قياسى الزاويتين المتكاملتين = ۱۸۰ قياس الزاوية الثالثة - ۷ م 
۳ + همح ۱۸۰ ۸ = ۱۸۰ مده ,۲۲ ٠٠‏ مجموع قیاسات زوایا المتلث = ۱/۳۰ 
۰۰ ۳م + كم + ۷ = ۱/۸۳۰ 


= ۱۷,۵" و ]= ۳۰ ۱۷" الأولى = ۳« ۱۲,۹ - ۳۸,۷ (اشعا - 
قياس الزاوية الثانية = هم = ۵ <۲۲,۵ الثانية = 4 ۱۲,۹ = GED ۵۱,٩‏ - 
و۱۱ و اب رنه | _] الثلثة- 0» ١١,4‏ 10,8 ع - 


| اعراد ]/ محمود عوض حسن 


۱۳,۹ مح‎ ٠. 


| النسب المثاثئية الأساسية 


إذا كان ۸ أ ب ج قانم الزاوية في ب ۱ 
یمکن حساب النسب المثلثية لأى من الزاویتین الحادتین أ › ج 1 52 
58 ۲ 2 
ولنأخذ الزاوية ج كمتال E ٠‏ 
4 
9 المجاور للزاوية ج ج- 
( جيب الزاوبه «ززه ) 
( جيب تمام الزاوية 605 ) 
( ظل الزاوية رها ) 3 
أ 
المقابل ‏ ۳ ۳ ۹ 0 
کے مس ظط ان. ظا جح = )۲ - س ۲ 
> المجاور ٤“‏ لاحظ آن: ظا' ج = ( )' < ب , وهکذا ۳ سم 9 
. المقا ٤‏ . المجا ۳ 
جااع- كت » حتا | = ع جک ب ج 
1 الوتر ه : الوتر ه ؛ سم 
. المقابل ‏ 4 ۳ ۹ 
۰ ِ 0 = ۶ ]۰.۰ ۰ ] — اتش ۲7 _ لشم 1 
ظا المجاور > م لاحظ آن: جتا' أ = (ى )' = ي وهذا 


إذا طلب منك قياس زاوية لا بد أن تحسب جا أو جتا أو ظا للزاوية المطلوب قياسها ثم تستخدم مفتاح 
١ 8 50000‏ : ی 8 ۱ 3 ۸ 
فمثلا: إذا كان جتا ب = م فان الزاویه تحسب کتالی: 01 ح[ضنة ای فيكون ق(ب) = 5٠‏ 


۱ کچ ا ۳ یس 
إذا کان جا ص = فإن الزاوية تحسب کتالی: ‏ +( ومع _) ج (اگفای] فیکون ق(ض) = ۳۹,۵" 


GCS 
1 


تكد نظ به 
للاكدر سر 


إذا كان المثلث قائم يمكنك حساب طول الوتر أو طول ضلع من ضلعى القائمة أ 
»© لحاسابا طول الوت : ربع سسه اجمع سسه اجذر 3 5 
(ج)" -(ب)" + (ب‌ج)" ‏ ومنها أ ج = الناتج : 2 


© لساب طول ضلع القائعة : ربع سے اطرح س اجذر 


(ب ج)" = (اج)" -(آب)" ومنها ب ج- ما الناتج 
( ب)" = ( جم" - (ب جا" ومنها أب م الناتج 


أج- ۱۵ سم آپ <۲۰ سم 
اثبت أن : ب 
جتا ج جتا ب - جا ج جا ب = صفر 

(ب ج)'- ب “o‏ 

ب ج = ۲۵ سم 

الأيمن = جتا ج جتا ب - جا ج جا ب 

۱۵ ۰ ۲۰ ۱ 

ىم ۶ ۷۵ ۲۲۵ ۲۵ 


8 ع 8 ۳۰ 5 
- صفر 


د ات 007 
> ب ج = ۱۲ سم 
أوجد : )١‏ جاب ب 277 
OAC‏ ۳) مساحة سطح ۸ أب ج 


العمل : نرسم أ د ل ب ج 


.أد ينصف ب ج 


فى ۸ أدب من فيثاغورث : 
(۵1) = ب)" -(ب ت عم 19ب 2153 ٩۶‏ 
أ د = 
_ المقابل ۸٠‏ 
٠ ۳‏ 
۸ 
ق(ج) = منة Shit‏ - 


جاب 


١ 
القاعدة × الارتفاع‎ “= 


مساحة سطح ۸ 


T=‏ ۷ ۸ < 4۸ سم" 


س ص ع مثلث قانم الزاوية فى ص 
فيه س ص = سم » س ع = ۱۳ سم أوجد: 
۱) ظا س + ظاع ۲) جتاس جتا ع - جا س جاع 


فى ۸ أب ج من فيثاغورث : 
(ب جم)" = (أ ج)" -( ب)" 
حدهة؟ 5‏ ۵ ۲۲ = و« > 


المطلوب الأول 


ب چ2 ٠١‏ سم 


0 المقابل ‏ ۱۵ 
۳ جا( + یت ۲١”‏ 


1° ۸ 


ق (أ جب( = وب of Ashift sin‏ 5م 


مساحة المستطيل = الطول × العرض 
x ۱۵ =‏ ۰ < م" 


: 
۱ إعراد ]/ محمود عوض حسن 


ج 


أب ج مثلث قائم الزاوية في ب 
فيه أ ج = ٠‏ سم ¢ ب ج = ۸ سم 


اثبت أن : جا' أ + ١‏ = ۲ جتا؟ ج + جتا" أ 


( ی ا ۱۶-۱۰۰ < ۳ 
أب < ۱ سم 


4 ۸ ۱ 
۳ =+ 


الأیسر = ۲× رش" + ر“ 


1١5+ 5م‎ ۱۲۳۸ 
u ع‎ TAS 


.. الأيمن = الأيسر 


أب ج د شبه منحرف فيه 


آد اربج ق =۹ 


» أب < ۳ سم ب 2ك ۱ سم [د < ۲ سم 


آوجد طول دج ثم وجد قيمة جتا (ب ج د) 


العمل: نرسم ده ل بج 
.. الشکل أ ب ه د مستطیل 


د هھ = ۳ سم ۰ هج = 5-5 = ٤‏ سم 


فى ۸ د هاج : من فیثاغورث 
(د ج )۲ = ۲۳+ ۲۶ -< ۲۵ 
.. د جاح ه سم 


المجاور _ 
جتا ( ب ج د) = الور " 


۰ 6 ۶ 
۶ 


أب ج مثلث قانم الزاوية في ج 
حيث آپ < ۱۳ سم 3 ب ج = ۱۲ سم 
)١‏ اثبت أن : جا أ جتا ب + جتا أ جا ب = ۱ 
( أوجد : ١‏ + ظا" 


"= ۱۶-۱1۹ - ۲۵ 
.أج = ه سم 
' ب 
)١‏ جا أ جتا ب + جتا أ جا ب = 
۲ ° ۵ 
FIFTY‏ 
۹ 


٩ _ ےس‎ 


159 


١ 6‏ + ظا = ۱+ ولع" 


صقا ۸ | ب ج د شبه منحرف متساوی الساقین فيه 


اک اب هت “أذ ٤‏ سم اب = سم ٤ب‏ چ = ۲ اسم 


» ظا ب جتا جر _ 
اثبت أن : * جا' ج + جتا؟ ب 


لبا سم ه سم و سم 


العمل: نرسم أهاءدو ل بج 
کل ١‏ فود مستطيل 
. هاو < : سم يب" ب ه ح وج ح 4 سم 


فى ۸ أهاب_من فيتاغوروث : 
(أ ھ)' = ۲6 و ٩‏ 


اعرار ۲/ مكمود عوط خسن 


اعراد ۲ محمود عو ض حسن 


في الشکل المقابل: 
أب ج ۸ قائم في ج 


جع a‏ ام [ چ< ٦‏ سم ب ج = ۸ سم 
۱) اوجد: ظاس × طاص ص )١‏ أوجد: جتا أ جتا ب -جااجاب 
اثبت أن: جااس+جااص-۱ ؟١)أوجد‏ ق (ج) ب 


س ص ع مثلث قانم الزاوية في ص فيه : أب ج مثلث قانم الزاوية في ب حیث: 


س ص = ٩‏ سم . س ع = ۱۳ سم أب = ۷ سم » ب ج = ۲4 سم فأوجد قيمة: 


فأوجد قيمة جتا س جتا ع - حا س جا ع )١‏ " ظاأ × ظاج ()جا"'أ+ _جا' ج 


الصف التالت الا عدادی اعراد أ/ محمود عوض حسن 


تمارين على النسب المئلتية للزاوية الحادة 


زلاإذا كانت النسبة بين قياسى زاويتين متتامتين ۳:؛ في الشكل المقابل: أ 
أب ج د مستطيل فيه 7 


فأوجد قياس كل منهما بالقياس الستينى أب = هاس | ج = ه؟ 
: سم » ۱ ج ۳ 3 
(؟)] إذا كانت ال لنسبة بين قياسى زاويتين متكاملتين أوجد : , أت اسم ج 
)١ 1 0‏ طول | ج 
۲ فأوجد قياس كل منهما بالقياس الستينى ۲) قيمة : ه ظا (أد ج)  ١"‏ جا (د أ ج) 


۱ 20007 1 *) مساحة المستطيل أب ج د 
إذا كانت النسبة بين قیاسات زوایا المثلث الداخلة 


۲ : ۳ : 4 فأوجد قياس كل منها بالقياس الستينى ا ل أله 
وج لياس كل ف (9) أ ب ج مثلث قائم الزاوية في ج فيه 
۲ ی = ٩‏ بح = ۸ 
1 3 انش © پا ج سم 
£ | فى الشكل المقابل: ا ۱ 
13 اوجد فيمه: جتاا جتا ب - جا ا جاب 
آوجد النسب المثلثية الأساسية 2 
۱ 1 
للزاویتین أ ۰ ج ی 8 
ب 2ج | (۱۰) في الشکل المقابل: 


ق (أد ج) = ق (ب أج) = ۹۰" 
أ د = 4سم ‏ ج ب = ”اسم 


(۵ في الشكل المقابل: أ 


ا مثلث قائم ف پم ۱ ۱ 
5 فان و أوجد قيمة: 
أ ج = ١٠سمء‏ ج ب = سم ب 1# عم 
' 500 1 ج ۸ ب |ظا (د أ ج) جا (أج ب) ‏ جاب جتا (ج أ د 
آوجد قيمة: جا ج جتا ‏ + جا أ جتا ج ۳ (د ا ج) جا (اج ب) - جا ب جنا رج ا د) 
٤‏ (((] أب ج مثلث فيه أب =أج= ۱۰ 
أب ج مثلث قائم الزاوية في ب د فان 
ب ج = ۱۲ سم > أد لب ج يقطعه في د 
)١ ۱ 5‏ اثبت أن: جا ب + جتا 
فأوجد النسب المثلثية الأساسية للزاوية ج ) اثبت آن: جا ب + جتا ج = ى 


۲) أوجد قيمة جا" ج + جتا' ج 


(؟1] في الشکل المقابل: ۲ 
أب ج د شبه منحرف قائم في ب 9 


في الشكل المقابل: 


أ د لبج › أب = ۱۳سم 


أد // ب جء أب = ۱ سم 1 


٠أج‏ < ۱۵ سم 

EE 5‏ ب 
د ج = ٩‏ سم ب د = ۱۰ سمء ق (ب د ج) = ٩۰‏ 
فأوجد قيمة ظا ب ب د ٩‏ سم ج أأوجد ظا(ا د ب) . طول د ج 


i 


إعراد أ/ محمود عوض حسن 


١ ١ ۳ مام‎ ١ ١ 

چا" ۲۰ =( )'=- ۰ جتا"' ۲۰ < ( << ۰ چا" ۵ =( 7۲۷ = ب وهکذا 
E 1‏ 7 ۱-۳ 
خد بالك: ( | ۳ )۳-7 ولیس ٩‏ (۲۱۷ )۳-۲ ولیس 14 وهکذا 


[؟] جا الزاوية - جتا المتممة لها مثل: جا ۳۰ =جتا ۲۰ ۰ جا۷۰-جتا ۲۰ ۰ جتاه۲ =جاه٠‏ 


مه 


جا الراو یه 


e‏ ا e‏ جاأ 
[5] ظ الزاوية - جنا الزاوية 


لا لحساب النسب المثلثية لأى زاوية غير ۳۰ أو 50 أو 45 نحسبها باستخدام الآلة 


فمثلا جا ۳۰ تكتب على الآلة: ۳۰ زو . جتا.ه تکتب: 5.٠‏ و0 وههكذا 


۰ 5 ۸ ° 
ه ادا کان جتا ه = "5ه الاره هان و 0 shift cos‏ = ۲,؟ ۶ 


* إذاكان جا ه = ۰,۲۱۸ 


ه إذاكان ظاه < 5ه١ه,١‏ 


۰ ۲ ۸ 
(دا كان جتا ه< ۵,. فان ق (ه) = °٦٠‏ 


۸ ۱ 
shift sin ٠١,55١8 = فان ق (ه)‎ 


8 ۸ 
فان ق (ه) = shift 128 ١,50١8556‏ 


وإذا كان ظا ه = ۱ 


0 


9 4ے ° 
A ۲‏ 
2 
6 4 نوه 


3 ۸ 
فان ق (ه) = 4۵" 


معلم ریاد 


أوجد قيمة المقدار التالى مبينا خطوات الحل: بدون استخدام الآلة الحاسبة اثبت أن : 


جا ٤٥‏ جتا ٤٥‏ + جا ۲۰ جتا "٠‏ جتا' ۳۰ جتا "٠‏ = ۲ جتا' ١ “٠‏ 


١ 
ب‎ - ٠١ الأيمن > جا‎ 


١  ”.ملاتتك‎ ۲ = الأيسر‎ 


بدون استخدام الآلة الحاسبة أوجد قيمة: 


جتا ٦۰‏ جا ۰ اجا ۰ جتا ۳۰ 


2 99 جتا" ٦۰‏ + چنا" ۳۰ 


أوجد قيمة س التي تحقق : بدون استخدام الآلة أوجد قيمة س حيث : 
ظا س = ٤‏ جتا ۰ جا ۳۰ 


أوجد قيمة ه حيث ه زاوية حادة إذا كان: اوجد قيمه من التي تحفق 
۲ جا س = ظا" 5 ظاة؛ 
جا ه جا ۰ چتا ۳۰ جتا ۱۰ جا۳۰ حيث س زاوية حادة 


(ذا كان جا ه ظا ۳۰ = جتا؟ ۵؛ إذا كانت جا س = ظا ۳۰ جا ٩۰‏ 


فأوجد ق ( ه ) حیث ه زاوية حادة حيث س زاوية حادة فأوجد قيمة: ؛ جتا س جا س 


جاس - م 


اعراد ۲ محمود عوض حسن 


بدون استخدام الآلة الحاسبة آوجد قیمة: بدون استخدام الآلة الحاسبة اثبت أن: 


چتا ۰۰ جا ۳۰ جا ۱۰ ظا ۱۰ + جتا" ۳۰ ظا" ٦۰‏ ظا"' 4۵ = ٤‏ جا ۳۰ 


11 آوجد قيمة س (حيث س زاوية حادة) التي تحقق: 
س جتا ۰ = چا ۰ + ظا ۵ ء 


آوجد قيمة س حيث س زاوية حادة إذا کان: 


ظا ۲س = ٤‏ جا ۲۰ جتا ۳۰ 


أسئلة اختر على حساب المثلثات 


١ ١ 1 

(1) ۲ (ب ) ۱ (ج) > (د) ۲ 
|[ + جتا ۲۰ ظا ٩۰‏ - 50 

(1) ۳ (ب ) > (ج) ٦‏ (د) م۳۱ 
(5؟) جا ۳۰ ظا ۰۰ - 500 

(أ) جا۳۰ (ب ) جا ۰؟ (ج) جتاه ؛ (د) ظا ۳۰ 


ل2) إذا كان جا ه = جتا هفإن ق(ه) - o‏ 


([) ۳۰ (ب) 46 (ج) ٠١‏ (د) ٩۰‏ 
(8] في ۸ أ ب ج القائم الزاوية في ب يكون جا أ + جتا ج = 1212211 
(أ) "جاج (ب) "جاب (ج) ۲ جاأ (د) ۲جتاا 


3 3 بر ۰ ۸ 
[3) إذا كان جااس = ۰,۵ وكانت س زاوية حادة فان ق (من) - 0 
(۱) ۷۰ (|ب ) ٩۰‏ (ج) ۱۵ (د) ۳۰ 
۲ ۱ ۱ 8 : ۸ 
(/ا) إذا كان جتا اس ۽ حیث ۲س زاوية حادة فان ق (مُ) - 0 


۳۹ زب ی ۲۲۱ (8) ۶ 


۲ 
(1) ۱۵ ی لبا دن (د) ٩۰‏ 


۱ ۳۹ 
() !ذا کن جا - عب حيث س زاوية حادة فان س - 


١ 5‏ 5 3 ۰ 
[4) انا کان جت - 7 حيث > زاوية حادة فان ق (سل) - TT‏ 


(1) ۱۰۰ (ب) ۱۲۰ (ج) ۱۳۰ (د) ۱۱۰ 
(ءل) في إذا كان ظا ۲س = ۱ فان ق (منْ) = ا 

520 (ب ) ۱۰ (ج) ١٠١‏ (د) ٤٥‏ 
[الأظاه؛ جا ۲۰ - 25-9599 

۱ ۲ ۱ 

(۱)1 (ب) پ (ج) س (2) ۽ 
(18)ظا ه؛ + جا ۳۰ = 20 

۲ ۳ ۱ ۲ 

€ (ب) ۲ (ج)ء چ 


الصف التالت الإعدادى اعراد أ/ محمود عوض حسن 


تمارين على النسب المثلثية لبعض الزوايا 


أ بدون استخدام الآلة الحاسبة أوجد قيمة: ج) أوجد قيمة س التي تحقق الآتى حيث أن س 
زاوية حادة : 
جتا! ۳۰ + جتا' ۰+ ۲ جا ۲١‏ 
[؟) جتا ٦۰‏ جا ۳۰ جا ۰ جتا ۳۰ ([ل) ظا س = ؛ جا ۳۰ جتا ٩۰‏ 
[5) ظا" ۲-۰۰ جاه؛ جتاه؛ (گ] جا س - ۲ جا۲۰ جتاء ٦‏ 
جا ۳۰ [5؟) جا س - ۳ جا١"‏ جتاء ٦‏ 


حنج - جتا ۳۰ جا 1۰ 
(4) جا س = جا ۰ جتا ۳۰ -جتا ۱۰ جا ۳۰ 
(۵) (جتا ۲۰ - جتا ۲۰) (جا." + جا۲۰) 
[ن] س جا ۲۰ جتا" 5؛ = جتاا ۳۰ 


جتا' "٠‏ + جتا" ۲۰ + ظا" ٤٥١‏ 
(ج) ا (0) س -جا ۲۰ جتا' 4۰ =جا' .+ 


جا ۰۰ ظا ۰ + چا ۰ ۳ 
6 س = چنا! ۰ ظا" ۳۰ ظا" ۵ ؛ 


ب) بدون استخدام الآلة الحاسبة اثبت أن: [4) ظا س = جت" ۲۰ - چا" ۳۰ 
[1) ؛ جا ه؛ جتاه؛ = ۲ [8) س جتا ٠١‏ جتا" ٤٥‏ = جا" ۱۰ 
(گ] جتا' ٠8‏ - هجا" ۳۰ - ظا" ه؛ (۰() ۳ ظاس = ۲ جا۳۰ + ؛ جتاء ٦‏ 
(۲) جتا' ٠١‏ -جت" ۳۰ ظا" ۳۰ ظا ه؛ (ا[] س جا" ه؛ = ظا' ۱۰ 


(£) ظا" ٦۰‏ - ظا ٤٥‏ = جا" ٦۰‏ + جتاا ۰" + ۲جا۳۰ للا جاس جا" ۰ = ۳چا" 4۵ چتا" 4۵ چتا ٩۰‏ 
(۵] ۲ جا ۳۰+ ؛ جتا ۰۰ = ظا' ٦ ٠‏ 

( ]جا ۲-۰۰ جا ٣۰‏ جتا ۲۰ د( ذاکان ظاس = حيث س زاوية حادة 
(¥] جا" ۰؛ ظا" جا" ٩۰‏ = ضقر 
(۸] ؛ جا ۲۰ + ظا' ه؛ = ظا! ٠‏ 


(4] ج" ۰ = چا ۲۰ جتا' "٠‏ 


[۰] جتا ۰ - چا ۳۰ -جا۲ ۲۰ 


ا ۳ 
فأوجد قيمة: جا س ظا ( سگ ) + جتا (۲س) 


ه) أب ج مثلث قائم الزاوية في ب 


فاذا کان ۲ أب ۳۱۸ أج 


جا" ."هيت ١۰‏ شاد فأوجد قيمة: جتا ج جا أ - جا ج جتا أ 
(؟1]ضا ۰۰ = ۲ ظا۰ ۲ + (۱ - ظا" ۳۰) ٩‏ ۲ 


0 


اذا كانت النقطة أ (س۱ »ص ۱) > النقطة ب (س۰۲ ص ۲) فانه يمكن حساب البعد بين النقطتین بالقانون: 


at 2‏ ۲ 8 1 (س۱ ص ) 
البعد بين نقطتين = ر | (س, -س) + (ص, - ص,) 
أي أن البعد = م۱ مربع فرق السينات + مربع فرق الصادات 5 
(س۲ .عص١)‏ 


آوجد البعد بين النقطتین (۲۰۳) (۱۰۵ ۳ : 1 5 
و بين النقطتين (۲۰۳) ۰ )١١8(‏ إذا كانت أ (۲-۰۳)» ب (۱-۱) فأوجد طول أب 


البعد =| (س, -س )"+ (ص, -ص )۲ اپ =( +(-۱--۲)۲ <م(۲)۵ + ۲۱ 
7۳ اج 5- 
١+5 = 0) +V ( ( + ) )‏ = 5 وحدة طول 


[1) لحساب طول ضلع نحسب البعد بين نقطة بدايته ونقطة نهايته. 

(] البعد بين النقطة رس ص ونقطة الأصل - عا س” + ص" 

(۲] بعد النقطة رس.ص) عن محوالصادات - اس | بينما بعد النقطة عن محور السینات - |ص | 
مثال : بعد النقطة ( -ه › ١-‏ ) عن محور الصادات = ه . بعد النقطة (-۰۳ )٤‏ عن محور السينات = ؛ 

(6) نوع المثلث بالنسبة لأضلاعه ۳ أنواع : متسأوق/ الساقين ‏ متساوی الأضلاع - مختلف الأضلاع 


[5) نوع المثلث بالنسبة لزواياه ۲ أنواع : حاد - قائم'ذ منفرج 


سك 
.1 
7 
قن ی , ١‏ 
»© مساحة المثلث = م طول القاعدة »ا ع »© مساحة المعين  -‏ حاصل ضرب طولى القطرين 
» مساحة المربع = طول الضلع × نفسه » مساحة الدائرة = ع نق" 


4 مساحة المستطيل = الطول × العرض كم + محيد الدائرة - ۲ نق 


إثبات أن: أ »ب» ج ر9وس متلث 


نحسب: طول أب › ب ج › أ ج 
ت ن : مجموع طولى أي ضلعين > طول الثالث 


مثل : أب + ب ج > أ ج 
إثبات آن: ۸ أب ج صنفرج 


نحسب: طول ب , ب ج »أ ج لقاع 


نثبت آن: (أ ج)' الأكبر > (أ ب)"+ (ب ج)' 


إثبات آن: الشكل أ ب ج د صتوازی أضلاع 


نحسب: أطوال أضلاعه الأربعة 

» نثبت أن : كل ضلعان متقابلان متساويان 

أي أن : أب د جد . بجح أد 

إثبات أن: الشکل مستطيل 
نحسب: أطوال أضلاعه الأربعة والقطران 


# نثبت أنه متوازی أضلاع (كل ضلعان متقابلان متساويان) 


» نثبت أن القطران متساویان 


إثبات آن: النقط تقع على استقامة واحدة 


نحسب: طول أب .ب ج»› أج 


نثبت آن: الطول الاکبر = مجموع الطولین الآخرين 


اثبات آن: ۸ أب ج قائم في ب 


نحسب: طول | ب , ب ج › أ + 51550785 


نثبت آن: (أ ج)" الاکبر = (أ ب)"+ (ب ج)' 


اثبات أن: / أب ج حاد 


نحسب: طول أ ب » ب ج »أ اج 55055 


نثبت أن: (أ جع" الأكبر < (آ ب)"+ (ب جع" 


اثبات آن: الشکل أب ج د صعين 


« نحسب: آطوال أضلاعه الأربعة 
# نثبت أن أضلاعه الأربعة متساوية في الطول 


أب = ب ج = جد = أد 


إثبات أن: الشكل مربع 


نحسب: أطوال أضلاعه الأربعة © 
« نثبت أن أضلاعه الأربعة متساوية في الطول 


« نثبت أن القطران متساويان 


إثبات أن: النقط أءب»ج تمر بدائرة مرکزها م 


نحسب: طول أم » ب م ‏ جم بالبعد 


ثم نثبت أن: أم- ب م دجم -نق 


اعرار ]| محمود عوض حسن 


اثبت أن المثلث الذى رؤوسه النقط بين نوع المثلث الذى رؤوسه النقط 


أ(ه.-ه)ع)ءب (-۷۰۱) » ج (۱۵۰۱) 


قائم الزاوية فى ب . ثم أوجد مساحته 


أ )۳<۳( ¢ ب (8۰۱) >+ (۳۰۱) 
بالنسبة لأضلاعه 


THE OED FEED "(+ اب مادام‎ 
۰0 r= 2+۳١ = 


دمأ (۱۵--۲)۱ + (۱۵ -۷(' ۳ 1٦‏ + ۸ ۲ 
= م۱ كه؟ + ۰ < ۱ ۳۲۰ 


۸= ٤+٤ دما‎ 
"۲+۲۰ V= G-D +O -DV= 


(۲)۵-1۵ +(۱۵--۲)۵ = ۲۱۰+ ۲۲۰ =۰ +؛ = =۲ 
دما ۰ + 6۰۰ دما 8۰۰ 


(أج)'= ۵.۰ 


(۲)۴۰۱ +۲۳۰۳ ما )+ ۲۰ 


دمأ ؛ ۰ ۱ ۶ ۲ 
(آب)۲+(ب جم)" = 1۸۰+ =F‏ 8۰۰ ۴۳ 


(ج)۲ = (آب) + (ب ج)" . المثلث 


1 ۱ 
مساحة المثلث = + طول القاعدة × 


۳۳۰ x ۱/۳۰ م‎ 
۱۲ ۰ = = 


۲ 


اثبت باستخدام البعد أن النقط 
أ (۱-۲۰) ۰ب )٥۰٦(‏ > ج (۲۰۳) 
تقع على استقامة واحدة 


۲)۲-۱( + ')- -۳( | ۲۰ + ۲٩ دما‎ ۲0 ۵( + ۲)۳--۲( 


دما ١م‏ + 5" ۱۹۷۱۸ 


قائم فى ب 


ع 


اثبت أن النقط (Î‏ عب (-۱0۶) 
> ج (۲-۰۲) الواقعة فى مستوى إحداثى متعامد تمر بها 
دائرة واحدة مركزها م (-۲۰۱) ثم أوجد محيط الدائرة 


گ۹ +۹ - ه 


Y= ۲۵-۳۶ ۲ -۳(‏ +( | | بم-/(۶۵--)۳+(۲)۲-۱ درا د" + ۲۶ 


= + ٩۱م‎ 


دم ۲۲۹۹ ۲۵۱۸ ده 


(۳--۲)۲ + (۳ --۲)0۱ دما لك لسن جام = (؟- ")0١-‏ + (-؟ -1)" دما ۲ ' +( € 


= += 


أب ۱۰,۸۱۷ ۰ باجا + أ ج = ۱۰,۸۱۷ 


أب = ب ج +أج 


.. النقط أ » ب » ج تقع على استقامة واحدة 


ديز ؟ + ۱۲ - | ۳9۵- ۵ 


: آم = ب م < چم 
... النقط تمر بها دانرة واحدة 


محيط الدائرة -؟ ۾ نق = ۲ <۳,۱ × =٥‏ ۳۱,۶ 


اعرار ]| محمود عوض حسن 


أب ج د شکل رباعی حیث 
أ (۳۰۵) > ب و ده ۱ 
(۳۰۵) » ب (۲-۰۹) ۰ ج (۱-۰۱) › دري :؛) 


(1)3: )۵0۷3( ج‎ ۰ (CF) < (EDÎ 
اثبت أن الشكل أ ب ج د معين وأوجد مساحته اثبت أن الشكل أ ب ج د مربع وأوجد مساحته‎ 
الحلا‎ 


4۱ = - (+ )--۷( 


5-95 ۳ (۷2 --2؟)؟ دمأ ٩‏ ۲ 

٩٩ ا٣‎ = ۲)۵- ٩( + ۲)۷-۰-۲۰( ۲۷۱۱ = Ee O) جوت‎ 

لفحي ردجي عر طن كي ۲۶ اد- ۸ (-۲- )+ (4-۹)" = ۱۸ ٩۱‏ 
أب -ب ج - جد د -أد .. الشكل معين 


مساحة المعين = ج حاصل ضرب طولا قطریه اج < ۲۲-۷ جره -ع۲6 = ۸۲ 


(۲)۵-۱+(۲۳-۱ = ب د دما ۲۳-۲٩‏ (۲6-۹ = ۸۲ 
أب -ب ج = جد داد 
(۰-)۲ + دك = 


۰ الشكل مربع 


مساحة المربع -م | ٤١‏ يوام أ ۱ = 4١‏ وحدة طول مربعة 


2 أ ج = بد 


إذا كان بعد النقطة (س › 5) عن النقطة إذا كانت أ (س ۰ ۳) 2 ب (۰۳ ۰)۲ 
(۱۰7) يساوى ۲ ٩۱۸‏ فأوجد قيمة س ج(ه ۰ ۱) وكانت أب - ب ج فاوجد قيمة س 


البعد = ۱۸ فرق السينات ۲ + فرق الصادات ۲ 


(۲ ۶12 )لإتبرس - ۲6۱ + ره -0)' 

؛ × ۵ = (س -6)" + ١١‏ 

۰ = (س - ۲6 + ۱۱ ننقل ال ١5‏ 
۱۱۰-۰ = (س - )۲ 

۲) - (س‎ = ٤ 


.0 (س "۳ ۳( ل (۳ - 6 - ه٥‏ 


(س - ")' +۱ = ه 
بأخذ الجذر التربیعی للطرفین 


(س - ۲0۳ = ؛ بأخذ الجزر التربیعی للطرفین 
> 


.ا س ٤=‏ 


۲ = ٦ س‎ 


أو شس 5 = .۲ 


اعراد ۲ محمود عوض حسن 


أب ج مثلث فيه إذا كانت النقط ‏ (۲۰۳) ۰ ب (۲-۰4) 


[(۸.۲) ۰ ب (۰۱؛) ۰ (۱۰۳) ٠ج‏ (-۲-۱) »د (-۳۰۲) هي رژوس معین 
بين نوع المثلث أ ب ج بالنسبة لزواياه فاوجد مساحة المعین أ ب ج د 


اثبت أن النقط CN wc (EI‏ إذا كان البعد بين النقطتين أ ۷ ۰۳ ۰ ۳( 
> ج (۲۰۲) تقع على استقامة واحدة يساوى ه وحدات طول فأوجد قيمة أ 


أسئلة اختر على درس البعد 


(1) البعد بين النقطتين (۰)۰۰۲ (۰۰۵) هو ............. وحدة طول 

(1) ۷ (ب ) ۵ (ج) ۲۹۱2 (د) ۳ 
بعد النقطة (1:-4) عن محور السينات = e‏ 

(أ) ؛ (ب) ۲ (ج)-؛ (د) ٦‏ 
المسافة بين النقطة (4۰۳) والمحور الصادى هی ...ل وحدة طول 

(أ) ه (ب) ۳ (ج) 4 (د) ۷ 
(ع) بعد النقطة ( ۰۳ ؛ ) عن نقطة الأصل = ........... وحدة طول 

(1) ۳ (ب) > (ج) ۷ (د) ۰ 

البعد العمودى بين المستقيمين س - ۲ = ۰ . س + ۳= ٠‏ يساوى ا 

را) ۱ (ب) ۵ (ج) ۲ (د) ۳ 

([] البعد العمودى بين المستقيمين ص + ٠ - ١‏ , ص + ۳ - ٠‏ يساوى n‏ 
(أ) ؛ (ب) ۱ (ج) ۲ (د) ه 

طول القطعة المستقيمة المرسومة بين النقطتین (۰۰۰) ۰ (۱۲۰۵) = ........... وحدة طول 

([) ه (ب) ۷ (ج) ۱۲ (د) ۱۳ 
طول نصف قطر الدائرة التي مركزها (۰۰ ٠ )٠‏ وتمر بالنقطة (۰۳ 4) يساوى e‏ 

(1) ۷ (ب) ۱ (ج) ۱۲ (د) ۵ 


5 البعد بين النقطة (5 ۰ ظا" 1۰) ومحور السينات = 5500 


(أ) ۰ (ب ) ۰ (ج) ۳ (د) ۳۱۸ 


)1١[‏ طول القطعة المستقيمة المرسومة بين النقطتین (-۶۰۱) ۰ (۱۲۰۵) = ............ وحدة طول 
(أ) ٥‏ (ب ) ۱۰ (ج) ۱۲ (د) ۱۳ 
[11) إذا كان البعد بين النقطتين (أء٠) ٠‏ (۱۰۰) هو وحدة طول فان أ = 
(1) -۱ (ب ) ۰ (ج) ۱ (د) ع١‏ 
(؟۱] دائرة مركزها نقطة الأصل وطول نصف قطرها ۲ وحدة طول فأى من النقاط الأتية تنتمى للدانرة 0 
([) (۲۰۱) (ب ) (۱۰۲۰) ر(ج)ما” ۱۰) (د) هما" ۱۰) 
النقط (۰۰۰) ۰ (۰0۳) ۰ (4۰۰) تكون 0 
(1) ۸ حاد (ب ) ۸ منفرج ( ج) ۸ قائم (د ) على استقامة واحدة 


2 


الصف التالت الا عدادی 


[1)إذا كانت أ (۸۰۲) ۰ ب (-40۱) ۰ ج (۱۰۳) 
اثبت ان المثلث أب ج متساوی الساقين 


(گ) ثبت أن النقط أ (۳۰۵) › ب (۰)۲-۰۳۲ 
ج (-۰۲-؛) هي رؤوس مثلث 


(؟ )بين نوع | : لمثلث الذى رووسه النقط 
أ (۰۰۳) ۰ب (4۰۱) ۰ ج (۲۰۱3) 
من حیث آطوال أضلاعه 


لك ااثبت أن الشکل الذى رؤوسه النقط 
أ كني .عب (۱۰۵) >+ (40۷) DEE‏ 


متوازى أضلاع 


(۵] أوجد مساحة المستطيل أب ج د حيث: 
أ (۳۰۱) » ب )۱۰١(‏ »> ج (4۰۳0) د (۱۰۰۱) 


(3)اثبت أن ١‏ لمثلث الذى رؤوسه النقط 
Oat Vacs ut Ee Î‏ 


قائم الزاوية في ب وأوجد مساحته 


[/1) إذا كان البعد بين النقطتين (أء٠)‏ ۰ (۱۰۰) 


يساوى ,۲۱ وحدة طول فأوجد قيمة أ 


(۸] اثبت أن النقط أ( ۰ ۳) »ب (۰۱ ۱) 


> ج (-ه -۲) تقع على استقامة واحدة 


تعارین على البعد بين نقطتين 


إعراد أ/ محمود عوض حسن 


(3) اثبت أن النقط أ (-۰۰۲) ۰ب )٠١(‏ 


> ج ( )١-»١‏ الواقعة في مستوى إحداثى متعامد تمر بها 
دائرة مركزها (۲-۰۲) 


ثم أوجد محيط ومساحة الدائرة بدلالة 7 


(١1]س‏ ص ع ل معين رؤوسه س (۲۰۳) ۰ 
ص (۰)۳-۰۶ ع (-۲-۰۱). ل (-؟ 3 ۳( 
أوجد مساحة سطحه 


[11)أ ب جد شکل رباعی حیث أ (40۱) 
> ب (-۰۳) › ج (-۳ > -۱)» د (۲ <=( 


اثبت أن الشكل أ ب ج د مربع وأوجد مساحة سطحه 


أب ج د شكل رباعى حيث أ ۰۱3 ۳) 


عب  )۱۰۵(‏ جازت :)2 د )٦۰۰(‏ 


اثبت أن الشكل أ ب ج د مستطيل 


أب ج مثلث حيث أ (ه ۰ ۲) 
» ب تت ۱۷۳ 4 - = 21 
) 1 حدر ( 


بين نوع المثلث أ ب ج بالنسبة لزواياه 


09 إذا كانت | ره ۰ ۳) ۰ ب (۱ 3 6 » ج (-° <=( 
بين هل النقط أ ۰ ب » ج تقع على استقامة واحدة أم لا؟ 


(1۵) دائرة مركزها النقطة م (۰۷ ؛) وتمر بالنقطة 
)١ ٠ *(‏ احسب مساحة الدائرة 


ب 000  .‏ مجموع السینات مجموع الصادات 
إحداثى المنتصف - ر , ثم 


س١‏ + س؛ ص١‏ + ص۲ ج 
ا مات ل ا ال 


۲ ۲ ب 
(س۲ .عص١)‏ 


([) الفكرة المباشرة: يكون معلوم لديك إحداثى البداية والنهاية وتحسب إحداثى المنتصف (زى مثال ۱) 


(؟] الفكرة غير المباشرة: يكون معلوم لديك إحداثى المنتصف والبداية وتحسب إحداثى النهاية (زى مثال ۲) 
أو يكون معلوم لديك إحداثى المنتصف والنهاية وتحسب إحداثى البداية 


(] مجموع السينات يقصد به سينات البداية والنهاية هي التي تجمع (إياك تجمع سينات المنتصف مع أي حاجة) 
(2) متوازى الأضلاع والمربع والمستطيل والمعين فيهم : القطران ينصف کل منهما الآخر 
(3) مركز الدائرة هو منتصف القطر 


إذا كانت ج ( » -4) هی منتصف أ ب 


۲۲3 ۱-۹ 


م هي منتصف القطر أ ب 


5 5 مجمو ع السینات مجموع الصادات 
إحداثى المنتصف - ( س مجو ص 


.. إحداثى ب = ( ۰۷ -ه) 


اعرار ]| محمود عوض حسن 


أب ج د متوازی أضلاع فيه 
آ (۲۰۳) ۰ب (۰4 -2) > چ (۲-۰۰) أوجد إحداثى 
نقطة تقاطع قطریه ثم أوجد احداثی نقطة د 


ب ج 


(۳-۰) (٥-4) 
نقطة تقاطع القطرين هى م نت منتصف أ ج‎ 
۳ + ۰» 


م منتصف أ ج = ( ۲ 3 


۰ منتصف أ ج = منتصف ب د 
١ ۳‏ 
© ۳ 6س )- 


المسقط الأول = المسقط الأول | المسقط الثانى = المسقط الثانى 


° 


رز ١‏ 
منتصف اج < ( ۲ )=( Cy‏ 


۳ + ۲ 


۳ 3 ° 
منتصف ب د =( بپ 


١ 
با و‎ ۲ 
منتصف أ ج = منتشّف ب د‎ ۰ 


.. أ ج » ب د ينصف کل منهما الآخر 


اثبت أن النقط أ (-۰۰۳) » ب (4۰۳) 
> ج (۰-۱) هي رؤوس مثلث متساوی الساقین 
رأسه أ » ثم آوجد طول القطعة المستقيمة المرسومة 
من أ و عمودية على ب ج 


إثبات أن 4 متساوى الساقين بالبعد 
حساب إحداثى د بالمنتصف 


حساب طول أ د بالبعد 
[خ 


(۳--۲)۳ +( )۲ حم 5 +11 
= ۳۰ + ۱۰ دمأ o۲‏ 

را لي ۳ كف 
دما ۱+ ۳۲۹ ہا 


.. ۸ متساوی الساقین 


أب <أآج 


3 أن كو 


.. د منتصف ب ج 
۳ ۶+" 


د (منتصف ب ج) = ( ۰ 


)۱- ۲( = ) ۲ ۲ 


9 1 2 د (۱-۰۲) 


(۲--۲)۳ + زد - 66" = +(" 
١ + ۲۵۱ =‏ = ۸ وحدة طول 


أ ب قطر في الدائرة التي مركزها م 
حيث ب (۸ ۱۱۰) ۰ م((۷۰۹) فأوجد : 
)١‏ احداثی النقطة أ ۲) طول نصف قطر الدائرة 


مركز الدائرة م هو منتصف القطر أ ب أ 
السینات الصادات 
المنتصة ا یناب سب 03 


.اص د 
إحداثى 1< (۰۲ ۲) 


لت ع ایا ۵ 1١١١+‏ -/)" ده 


إذا كانت أ(1:-5) ء ب (۲۰۹) فأوجد إحداثيات 
النقط التى تقسم أ ب إلى أربعة أجزاء متساوية الطول 


۹ ۱) 


5 فيه 2 مجموع السینات مجموع الصادات 


(۳: 


۱ ۱ ۹ 2 2 ”للع 
حدانی ج (منتصف أب) = ( ٣پ‏ 3 


) (= 7 


0 


¢ 
0 


إذا كانت النقطة (۱۰۳) في منتصف البعد بين 
النقطتين (۰۱ ص) 8 (س ۳۰( 
فأوجد النقطة (س.ص) 


ت 


(۱۰۳۱ 


ل 


1 : 
)۱ ۰ص) (س۳۰) 


5 2000 مجموع السینات مجموع الصادات 


١ 
للق سب‎ 8 


ص+ ۳ 
ra:‏ ا 


0) 


222 
Ly 


المسقط الأول = المسقط الأول | المسقط الثانى = المسقط الثانى 
ر کے 
20 ۲ 
۲ + س = ۲ -4 + ص = ۲ 
س = ٠‏ ص = 


اعراد ]/ محمود عوض حسن 


اثبت أن النقط أ (۰۰۳) ۰ ب ( 4-۲) ۰ ج (-۲۰۸) 


هي رؤوس مثلث قانم الزاوية في ب › ثم آوجد إحدائى 
نقطة د التي تجعل الشکل أ ب ج د مستطیلا 


أب = (۲)۰-۲ + (-؛ -) ۲ 


ê 3 ۷ +‏ 
= ۱+ ۱۱ دما ۳ 
۱۸ ۳۹+ ۳۹ لذ 
OS‏ ل ۴ ل قا 
ديزأ ١٠5 = 4+ ٠٠١‏ 


(آج)۲ = 4 ۱۰ 
(أ ب)" + (ب ج)۲ = ۲۲+۷۲ = ۱۰ 


٠.‏ ([ج)۲ = (أ ب)' + (ب ج)' . المثلث قائم 


۳00 د (س ۰ ص) 


)۲۰۶-( ب ج‎ )٤-۰۲( 


+ 


۲ 
3 2 


۲ 


(<< 


نفرض أن د = (س . ص) 


مجموع السينات مجموع الصادات 
منتصف ب د = ( 7 3 5 ( 
۲ + س -4 + ص 
و 


.. إحداثى د = ( ۰ 1( 


اعراد ۲ محمود عو ض حسن 


إذا كانت النقطة أ (۳۰۲) هي منتصف ب ج 


أب ج د متوازى أضلاع تقاطع قطراه في م 


حيث أ ¢ ج (۷۰۱) 0 4 
۲ 5 حيث ج (-۳۰۱) فأوجد إحداثى نقطة ب 
آوجد إحداثى نقطه م 


قطر في الدانرة م حیث أ (4 ۰۱-۰ 


إذا كانت ج (س ۰ -۲) منتصف أ ب بحيث 


ب (-7 ١‏ 7) فأوجد إحداثى مركز الدائرة م 
وطول نصف قطر الدائرة 


أ(-”*:ص) . ب (۱۱۰۹) فأوجد قيمة س + ص 


أسئلة اختر على درس المنتصف 


إذا كانت أ )٩۰۱۰(‏ › ب )١-:1-(‏ فان إحداثى منتصف أ ب هو e‏ 


(1) (۰۰۶) (ب ) (4۰۰) (ج) )٩۰۱(‏ (د) («۰۱) 
(؟) إذا كان أ ب قطر فى دائرة م حيث أ ( ۵-۰۳ ) ب ( ١ ١5‏ ) فان مركز الدائرة م هو ال 
(آ) (۲-4) رب ) (۲-4) (ج) (۲۰۱) (د) (۲-۸) 
(] إذا كان أ ب ج د مربع ٠١‏ (40۳) ۰ ج )٠١(‏ فان إحداثى نقطة تقاطع قطريه = TT‏ 
(1) (۱۰۰۸) (ب ) (۸۰۱۰) (ج)(4.ه) (د) (۲۰۱۵) 
إذا كانت (۲۰۳) منتصف أ ب حیث أ (۲-۰۳) فان احداثی ب هو ی 
( أ( (۱۰۳) (ب ) (۰۰۰) رج ) (1۰۰) (د) (2۰۱) 
(۵] إذا كانت ج (۳۰.ص) منتصف أ ب حيث أ (س.-) » ب (۸-۰۱) فان س + ص = 
(1) -۱۱ (ب) ۱۱ (ج) -۱۸ (د3)-4١‏ 
إذا كانت (۱۰۲) تنصف البعد بين النقطتين (۳:-4) ۰ (س»٠)‏ فان س = 525000 
(1) ۳ (ب) 1 (ج) ١‏ (د) ١‏ 


تمارين على احدائثی العنتصض 


(۱) أوجد إحداثى نقطة منتصف أب حيث (۵] أب جد مستطیل فیه: 
أ  )4۰۲(‏ ب ( ٦‏ ۰ صفر) أ ۱ ۰ ۳) »ب )١ ۰١(‏ » ج ٠ ٦(‏ ؛) فأوجد: 


)١‏ إحداثى نقطة د 
5 5 ؟) مساحة المستطيل أ د 
[؟) إذا كانت النقطة ج (۰۳ )١‏ هي منتصف البعد ( ات وت 


بين النقطتين أ ١(‏ > ص) 3 ب (س ۰ ۳) 


5 3۹ " ااثبت أن النقط أ (۲۰۵)» ب (۳»-۲) › ج ( ٤-۲‏ 
فأوجد النقطة (س » ص) توا لجراي 
هي رؤوس مثلث منفرج الزاویه في ب 
۱ ۱ 5 ۱ ثم أوجد إحدائم, نقطة د التى تجعل أ د معي" 
[؟] أ ب ج د متوازى أضلاع تقاطع قطراه في ه كاي ات لتي تجعل | ب ج د معين 


حيث أ (۱-۰۳) ۰ ب (۰)۲۰3 ج (۷۰۱) 9 


آوجد إحداثى كل من النقطتین ه. د 
(۷] اب جد متوازى أضلاع فيه أ (۰)40۳ 


ب (۰)۱-۲ ج (-4 )”-٠‏ أوجد إحداثى د 


لك )ب قطر في الدائرة التي مركزها م فإذا كانت 


۹ خد هھ اد حيث | هھ = ۲ | د 
ب (۱۱۰۸) › م (۷۰۵) فاوجد 


۵ 7 إحداثى نقطة أ ۲) محیط الدائرة بدلالة‎ )١ 


الهندسة التحليلية ۳ إعداد / محمود عوض حسن 


يرمز للمیل بالرمز م ویمکن حسابه بالقوانین التالية : 
(حسب المعطی في المسألة هتختار القانون المناسب) 


إذا كان المستقيم يمر بنقطتين إذا كان المستقیم یصنع مع الاتجاه الموجب 
(س, » ص) , (س, > ص,) فان: لمحور السينات زاوية قياسها ه 


_ فرق الصادات _ ص؛ ‏ ص٠‏ ظا هھ 
5 فرق السینات س١‏ د س٠‏ 3 ا الاتجاه الموجب 
حور السينات 


إذا كان للمستقيم معادلة على الصورة : إذا كان للمستقيم معادلة على الصورة 


أس + ب ص + ج = ۰ (س » ص مع بعض) ص = أ س + ج (ص لوحدها) 


0 تعريف الميل: هو ظل الزاوية الموجبة التي يصنعها المستقيم مع الاتجاه الموجب لمحور السينات 


[؟] إذا كان المستقيم يمر بنقطتين وآيوازى محور الصادات فان : السینات تكون متساوية 


منال: إذا كان المستقیم يمر بالنقطتین (,۰:۳ ۶ ۰ (س ۰ ؛) ویوازی محور الصادات فان س = ۳ 


0 إذا كان المسستقیم يمر بنقطتین ویوازی إمحور,التتتينات فان : الصادات تكون متساوية 


مثال: إذا كان المستقيم يمر بالنقطتين ( ؟ ۰ )٤-‏ › ( 2,7) ويوازى محور السينات فان ك = - 


3 المستقيم الموازى لمحور السينات ميله - صفر ۰ بينما الموزای لمحور الصادات ميله غير معرف 


ره اذا كان المستقیم یصنع زاوية حادة مع الاتجاه الموجب لمحور الینینات یکون المیل موجب 
إذا كان المستقيم يصنع زاوية منفرجة مع الاتجاه الموجب لمحور السينات يكون الميل سالب 


له یمکن قياس الزاوية التي یصنعها المستقیم مع 2 بمعلومية المیل: الميل < 9ج < ]نطو 


أوجد ميل الخط المستقيم المار بالنقطتين 
ل ا 


. فرق الصادات الصادات برك ١‏ 


الميل م 98 


" فرق السينات 


أوجد ميل الخط المستقيم الذى معادلته 


أوجد ميل الخط المستقيم المار بالنقطتين 
 -(‏ ١)ء(”ءه)‏ 


آوجد ميل الخط المستقیم الذى معادلته 
٥ص‏ + س - ۳ 


° ۳( 1 ج (-۱ ¢ ۷) فأوجد قياس 


لمحور السينات 


خط المستقيم الذى يصنع مع الاتجاه 
الوحت لحور السينات زاوية قياسها ٩۳۰‏ 


أوجد ميل الخط المستقيم الذى معادلته 


۳ص = اس + ۱ 


المستقیم الذى یصنع مع الاتجاه 
الموجب لحور السینات زاوية قیاسها ه ء * 


آوجد ميل الخط المستقیم الذى معادلته 
لض د مر - ۲ 


العلاقة بين ميلى المستقيمين المتوازيين 


إذا كان المستقيمان متوازيان فإن: 
ميل الأول = ميل الثانى 
۵ = ۲۵۸ 


۱ لاثبات أن المستقیمان متعامدان ٠‏ 
لإثبات أن المستقيمان متوازيان : ي 9 
06 نثبت آن: م, × م, = -۱ 
ونثبت آن: م = م, ۱ 
أو ميل = صفر والميل الاخر غير معرف 


لو عندك مستقيمين متوازيين وعايز قيمة مجهول: لو عندك مستقيمين متعامدين وعايز قيمة مجهول: 
: نلحسبي. م مي نحسب: م ۷۵ 
ثم نساوى : الميل المجهول = الميل المعلوم ثم نساوى : الميل المجهول = - شقلوب المعلوم 


۰ هه ۳ ۰ ج 
(دا کان ميل مستقیم = +7 فان ميل العمودی عليه - س 


€ 


5 5 ۳ 
إذا كان ميل مستقيم - + فان ميل الموازى له = + 


إذا كان ميل مستقیم = -۲ فان ميل الموازی له - ...... |إذاكان ميل مستقیم = -۱ فان ميل العمودی عليه = 90 


63 3 (-۲-۳) عمودى على المستقيم 
المار بالنقطتین (۲۰۱) 3 (-۲۰۳) 


(۱-۰۲) ۰ (65»") يوازى المستقيم الذى یصنع مع 
الاتجاه الموجب لمحور السينات زاوية قياسها ٤٠٥‏ 


اعراد ]/ محمود عوض حسن 


اثبت أن ١‏ لمستقیم المار بالنق لنقطتین 
(۳۰۲) ۰ 6 يوازى المستقیم المار بالنقطتین 
(-۰)۶۰۱ (۷۰۱) 


فرق الصادات ۳ ۰ 
© فرق السينات ‏ ۲ -۰ 


اثبت أن المستقيم المار بالنقطتين 
CT eS)‏ 
يوازى المستقيم ٣ص‏ -س ١-‏ 


فرق الصادات ٣-٤‏ 
35 فرق الشينات ۰ 21-١‏ 


مالل سن ۱ 
6 معامل مق 7 


+ م دمم . المستقيمان توازیان 


إذا كان المستقیم ل١‏ يمر بالنقطتين 
(۰۲(۰)۱۰۳ ك) وا لمستقيم ل۲ ب يصنع زاوية قياسها 0 
فأو جد قيمة ك اذا كان ۱۵ // ۲۵ 


مہ = ظا ھ = ظا ٤٥‏ = ۱ 


المستقیمان متوازیان . ..م,-م, 


آوجد ميل المستقیم العمودی على 
١‏ لمستقیم المار بالنقطتین (۳ 3 1( 3 ره 3 ا( 


إذا كان المثلث الذى روؤوسه النقط 
ص (۲۰۶) » س (9۰۳) 3 ع (-هءأ) 
قانم الزاوية فى ص فأوجد قيمة أ 
4 قانم فى ص .. س ص ل ص ع 


۲ ۵ س 
ميل س ص = مب = -۲ 


ص 


١ - Xx “ 


۱ = 1 


إذا كان المستقیم ل, يمر بالنقطتین 
(۰)۱۰۳ (۰۲ ك) والمستقیم ل۲ یصنع زاوية قیاسها °٤٥‏ 
فأوجد قيمة ك اذا كان ل, ل لب 


ك كيبيك - ۱ 


١ ۳ _ ۲ ۴ 


* المستقیمان متعامدان 


اعراد ۲ محمود عو ض حسن 


اثبت أن المستقيم المار بالنقطتين اثبت أن المستقیم المار بالنقطتين 
(- ۰0 (۳ 8 5) يوازى المستقيم الذى معادلته ) ۶ 6 ۳ ۳ ۲ < )° م۱ ۱۳ ) عمودى على المستقيم 


۶س - ۷ص - ٩‏ < ۰ الذی یصنع زاوية قیاسها ٩۳۰‏ 


إذا كان المستقیمان ل : س - ۶ص - ۳ = ۰ إذا كان المستقیم الذی معادلته ۳ص = ۲س + 1 


ل: أص + ٤س‏ ۰-۸ منعامدین یوازی المستقیم الذى معادلته "س + ك ص - ۲ - ۰ 


فأوجد قيمة أ فاوجد قيمة ك 


إثبات أن: النقط تقع على استقامة واحدة 


إثبات أن: ۸ أب ج قائم في ب 


أ ق نحسب: ۱ باج المتعامدا* 
نحسب أي ميلين ونثبت أنهما متساويان نح میل أب › بج (« ن( 


۱ أن : ا 0 
هتل: هيل أب = ميل باج نثبت أن : ميل اب × ميل ب ج 


إثبات أن: الشكل أ ب ج د شبه منحرف 


معلم ر 
معلم ر 


نثبت أن : ضلعان متوازيان وضلعان غير متوازيان 
أى أن : ميل ب ج = ميل أ د » ميل أ ب ۶ ميل ج د 


ياضيات 


ياضيات 


۶ ۶ 


إثباد أن: الشكل آب ج د هتوازى أضلاع إثبات آن: الشكل أب جد صعین ٠‏ 


نتبت أن: كل ضلعان متقابلان متوازيان ۱- نثبت أنه متوازی أضلاع 


اي أن : ميل | ب = ميل جد .. أب // جد ؟- القطران متعامدان : ميل أ ج × ميل ب د --۱ 


ميل ب ج = ميل آد .. ب ج //أد 


۰ . إثبات أن: الشكل هریم -. 


ےر 


۱- نثبت أنه متوازى أضلاع ۱- نثبت أنه متوازى أضلاع 
۲- ضلعان متجاوران متعامدان كالتالى: ؟ - ضلعان متجاوران متعامدان 


ميل أب ۷ ميل ب ج = - ١‏ "- القطران متعامدان 


اثبت أن النقط أ (-۱-۰۳) » ب (6۰1) 4 ج (۳۰۳) 


تقع على استقامة واحدة 


.. النقط تقع على استقامة واحدة 


عثاك ۲ |اثبت باستخدام المیل أن النقط أ ۰۳۰۱ 
ب زه <( 3 + (1 <6( 2 د (۰ 1( 


هي رؤوس مستطيل 


.» آب//جد 
ب ج //أد 
.. الشكل متوازى أضلاع 
١‏ 
٠.‏ ميل | ب × ميل ب ج = س × ۳ < ١‏ 


ليت .. الشكل مستطيل 


اعراد )| محمود عوض حسن 


إذا كانت النقط (۰)۱۰۰ (۳۰) ۰ (۵۰۲) تقع على 
استقامة واحدة فأوجد قيمة أ 


ی النقط تقع على استقامة واحدة ۵ < ۲۸ 


۲ 


١-١ سخ‎ ir. = سب‎ 


اثبت باستخدام الميل أن النقط أ(ه .") , 
ب (1 ۲-۰) > ج (۱-۰۱) > د(۰( 
هي رووس معین 


الشكل تواژی, اضلاع 


لانبات أنه معين نثبت أن القطران متعامدان 
, ۳ ۱ 
ميل اج - و < ۱ 


ا 
ميل ب د- » 


.» ميل أ ج × ميل ب د = ۱ ۱-۷ < -۱ 
القطران متعامدان .. الشكل معين 


اعراد ۲ محمود عوض حسن 


أب ج د شکل رباعی حیث أ (-۰)۱۰۱ 


ب (5.0) . ج )٠۰٥(‏ ۰ د (۲۰۶) فاثبت أن الشکل 


اثبت أن النقط أ (۱.۵) » ب (۳» -۷) ۰ج (۲۰۱) 


ثلاث نقاط ليست على استقامة واحدة 
أب ج د متوازی أضلا 


اثبت أن النقاط أ (۳۰۲) » ب )۲۰١(‏ 2 ج (۱-۰۰) اثبت باستخدام الميل أن النقط أ(0.5) »ب (4-۰۲) 


> د(د۱.۲) تكون رؤوس شبه المنحرف > ج (د۲.4) هي رؤوس مثلث قائم الزاوية في ب 


أسئلة اختر على درس الميل 


((] ميل المستقيم الموازى لمحور السينات = a‏ 

(1)-۱ ( ب ) صفر (ج) ١‏ (د ) غير معرف 
(؟) ميل المستقيم الذى معادلته ۳ س - ؛ ص + ۱۲ - ۰ هو a‏ 

۳ 4 = 221 

(۱) س (ب ) ۾ (ج) س (د) ۽ 
[؟') المستقيم الذى معادلته ص = ۲س + 5 ميله - a‏ 

۳ ۲ ۳ ۱ 

(1) ۲ ركب) مو رک" (د) م 
(] !ذا کان أب // ج د وكان ميل | ب = ۰,۷۵ فان ميل ج د = 

٤ ۳ 

لد ۶ (ب) ۲ لي طن (۵) ۰:9۲ 


١ SSSR‏ جه 
[5) إذا کان اب لج د . وکان ,ميل | ب  <‏ فإن ميل جد = 55500 


4 ۲ ۳ PF 
(ب ) - (ج) م (2) ۽‎  )۱( 
2000000 - أ ب ج مثلث قائم الزاوية فى ب .فیه أ (40۳]»ب(۲-۰۱) فإن ميل ب ج‎ )57[ 
= ١ 5 
(ب) ۲ (ج) س (3) س‎ ۲- )1( 
۱۳ - [/ا) إذا كان المستقیم المار بالنقطتین (۱.ص) » (4۰۳) میله یساوی ظا 45 فان ص‎ 
۲ (ب ) > (ج) -۱ (د)‎ ۱ )1( 
e يساوى ۳ فان قيمة أ‎ ٠= إذا كان ميل المستقيم أس  ص + ه‎ )4[ 
۳ (أ) ه (ب) -ه (ج) ۱ (د)‎ 
1 u ١ ب‎ 57 ۲ 
9 = إذا كان المستقیمان اللذان میلاهما 7 ۰ و" متوازیان فان ك‎ ]4( 
۳ ۲ 
۲ (ب) -؛ (ج) ۲ (د)‎ ٦ )1( 
إذا كان المستقيمان س + ص = ه . ك س + ۲ ص = ۰ متعامدين فان ك = ا‎ 
۲ (د)‎ ١ (ب ) -۱ (ج)‎ ۲- )1( 
e = فان ك‎ )۷٠١-( إذا كان ج د يوازى محور الصادات حيث ج (ك ۰ ؛) ۰ د‎ 
> ه (ب) ۷ (ج) -ه (د)‎ )1( 
a - (؟1) إذا كان المستقيم المار بالنقطتين أ (۳۰۸) ۰ د ( ۵۰۲ ) يوازى محور السينات فان ك‎ 
۸ (د)‎ ١ (أ) ۱ (ب) ۳ (ج)‎ 
إذا کان المستقیم ل س - ه ص + ۷ = صفر یوازی محور السینات فان ل = ی‎ ]۱۳( 
۷ (أ) صفر (ب) ۱ (ج) ه (د)‎ 


6 


الصف التالت الا عدادی اعراد ]| محمود عوض حسن 


تمارین على ميل الخط المستقيم 


اثبت أن المستقيم المار بالنقطتين (5.0) » اثبت أن النقط أ (4؛.”) › ب (۰)۱۰۱ ج (-۲-۰۵) 
(۲۰۳) عمودی على المستقيم الذى يصنع مع الاتجاه تقع على استقامة واحدة 


الموجب لمحور السينات زاوية قياسها °٤٠‏ 0 
مستت 0 |9 اثبت ان النقط 1 د۲.ه) ۰ب (۴۰۷) 


اثبت أن المستقیم المار بالنقطتین (-۰)۲-۰۳ ج (-۲۰4) ليست على استقامة واحدة 
(۵۰4) یوازی المستقیم الذى یصنع زاوية 4۵* مع 1۳ 
الاتجاه الموجب لمحور السينات (1۰] اثبت أن الشکل الرباعی أ ب ج د الذى رؤوسه 
سس | EN SOI‏ 
() اثبت أن المستقيم المار بالنقطتين (۰)۳۰۱ (4۰۲) متوازى أضلاع 


يوازى المستقيم الذى معادلته ص س = ه 


جه أب ج د شكل رباعى حيث : 
أوجد قياس الزاوية الموجبة التي يصنعها أب لك 


مع الاتجاه السالب لمحور السينات حيث 


آ شين ب (e‏ (-۲-۰۱) 3 كيردي 
اثبت باستخدام المیل أن الشکل أ ب ج د معين 
ال Uo‏ 9 ۱۱ 


([۵ )ذا كان المستقیم الذى معادلته أس + اص - ۷ - ۰ 
یوازی المستقیم الذى یصنع زاوية قیاسها ه 4 * 
مع الاتجاه الموجب لمحور السینات فأوجد قيمة أ 


اثبت باستخدام الميل أن المتلث الذى رؤوسه 
أ(231:) 5 ب (-۲-۰۱) 3 ج (۲-۰۲) 
قائم الزاوية في ب 


۳۳۳۳۰ ۳ ال( لاکانتأ(اء) ۰ بدا ع6) 
e 5 ۰‏ * مرا « _۲ ۳ ۹۹ 5 
إذا كان المستقیم المار بالنقطتین (-۰۲ ۰)۳ ۰ (0۸0۷ ۰ د(ةء؛) فاثبت أن 
CY ۳‏ 
(2۰۱) عموديا على مستقيم ميله - ۳ الشکل أ ب ج د مستطیل 
فأوجد قيمة ك 


<< 20 | للا أ بج د شکل رباعی حيث : 
(۷) بذ كانت معادلتى المستقيمين ل › ل هما على الترتيب: 


س ۳ص + ۱ = ۰.۰ ۲س + ب ص ٦‏ = ۰ 


فأوجد قيمة ب التي تجعل: 


۱ (۰۲: ۰ب (-۰۳) 3 ج (-۱-۳) ۵ ۵ (۱-۰۲) 


اثبت باستخدام المیل أن الشکل أ ب ج د مربع 


۱( ۵ ۲۹۵ 0 ل رل ۰ محطود عوظ 
2 سح 7ص 


إعداد ]/ محمود عوض حسن 


e 535 . 01 0‏ ۰ 5 ۰ ۳ 
أوجد معادله الخط المستقیم الذی میله ۳ ویقطع أوجد معادلة الخط المستقیم الذى میله پچ 


من محور الصادات جزءا موچبا طوله ۰ وحدات قطع من محور الصادات جزءا سالبا طوله ۳ وحدات 


ص = م س + ج 


م < ۳ 0 ج = ۵6 


المعادلة هي: ص = ۳ س + ۵ 


لحساب الجزء المقطوع لازم یکون معاك: ([) ميل المستقیم المطلوب معادلته 
(6)زوج مرتب يمر به المستقیم المطلوب معادلته (خد منه قيمة س » ص) 


: 7 4 ۳ ۱ 
ويمر النقطة (ه ۰ ۳) e)‏ ۲۱۲۱۰ 


ص = م س + ج 
من الزوج (۲۰۵) نعوض عن س - ۵ ۰ ص =۳ 


ووک من الزوج (۳۰۲) نأخذ س = ۲ « ص = ۳ 
° 9 


xf =f‏ كدج 
۳ ح ١‏ + ج سوه ج = ۲ 


۲ ۱ 
المعادله هي: ص < ج س + ۲ المعادلة هي: ص = -۳ س + ٩‏ 


أوجد معادلة المستقيم المار بالنقطتین (۳۰۱) ۰(-۲-۱) 
ثم اثبت أنه يمر بنقطة الأصل 


من (۳۰۱) بالتعويض عن : س = ۰۱ ص = ”3 ۰ م- ۳ 
۳= ۱۷ لاج * - ۳ + ج 
جے ٠=‏ 
.. المعادلة هی : ص = ٣س‏ 
لإثبات أنه يمر بنقطة الأصل نعوض عن س = ٠‏ 
یچ ص = "يا = .۰ .. يمر بنقطة الأصل 


_ - معامل س 
5" معامل ص 


3 المعادلة هى: ص = س ب 


اعراد ]| محمود عوض حسن 


آوجد معادلة المستقیم الذی میله ۲ 
ویمر بالنقطة ( .0( 


ص = م س + ج 
نعوض عن س=۱»› ص = ۰ 
XY = ٠‏ ۱ + ج 
وھ — ۲ + ج 


ج < -۲ 


اعراد ۲ محمود عوض حسن 


مستقیم میله - ویقطع من محور الصادات اوجد معادله المستقیم الذی یصنع زاویه 
جزءا طوله وحدتان أوجد : موجبه مع الاتجاه الموجب لمحور السینات قیاسها ۱۳۰ 


ص = م س + ج 


١ 1‏ 
.. المعادلة هي: ص = 7" س + ۲ م = ظا ه 


لإيجاد نقطة تقاطع المستقيم مع محور السينات = ظا ۱۳۵ = ۱ 
نعوض في المعادلة عن ص = ٠‏ حسبناها باستخدام الآلة الحاسبة 
جاده 
معادلة المستقيم هي: 


ص = اس اه 


أوجد معادلة المستقيم المار بالنقطة 


(۲۰۱) وعمودى على المستقيم المار بالنقطتين 
م 4 ب ٩(‏ ۰ -4) 


أوجد معادلة المستقيم العمودى على أب 
من نقطة منتصفها حيث [(۰)۳۰۱ ب (۰۰۳) 


8 منتصف أب = ( 
٠.‏ المستقيم يمر بالنقطه (۲۰۱) 
بالتعويض عن سنح ١‏ 5 ص = ۲ 6 م < ۳ “'المستقيم يمر بالنقطة (۶۰۲) 


۲ < ۳ ۶ ۱ لاج 6 ات۱( ؟ که =٤‏ ۲+ ج 


جع ۲ بت ۴ < ۱.۰ 
ج = ٦‏ 


.. المعادلة هى: ص = ٣س‏ .. المعادلة هى: ص = - س + 5 


إذا كانت أ (-0۳) )ب (۱-۰۵) 8 ج (”.ه) فأوجد 
معادلة المستقيم المار بالرأس أ وينصف ب ج 


ك5 


سح ۲ ) = (۲۰۶) 


المستقیم يمر بالنقطة أ (-40۳) 


وبمنتصف ب ج (۲۰۶) 


أوجد معادلة المستقيم الذى یقطع 
من محورى الاحدائیات السينى والصادى 
جزءین موجبین طولیهما ٩ › ٤‏ 


ص = م س + ج 
م المستقیم يقر بالنقطتین (۶ ۰ )٩۰۰(‏ 


5 4 


منتصف أ ب = ( 


اعراد ۲ محمود عو ض حسن 


إذا كانت أ (۳۰۲۰) ۰ ب(0.ه) 
فاوجد معادلة محور تماق أب 


محور تمائل القطعة المستقيمة 
هو المستقيم العمودی علیها من منتصفها 


فرق الصادات ‏ ۵ ۳ 


۱ ۲ 
ميل اب = فرق السینات. ۲۷.۰ ۷۳ ۳ 


:+ محور التماثل لأ ب .. ميل محور التمائل = -۱ 


لحساب قيمة ج : 


+ هحور التملال يمر بنقطة متتصف أب 
مجموع السينات مجموع حت 
١, ۲‏ ۲ 


۵ + ۳ ۰ 4+ ۲۰ 


=( ؟° ۲ ) = (-۶۰۱) 
.. محور التماثل يمر بالنقطة (-4۰۱) 


بالتعويض في المعادلة ص = م س + ج 
٤‏ کا ١×‏ داج 


۳ = لاج ج‎ ۱ = ٤ 


معادلة محور التماثل هي : ص = س + ۳ 


فى الشكل اطقابل : 


النقطة ج (۰۳ ؛) منتصف أب 


أوجد 0 


(۳ <( 
)١‏ احداثی كل من أ. ب 
<> 


؟) معادلة أب د 1 و *س 
۲ 
س 
ا تقع على محور السينات أ = (س » ۰( 


ب تفع على محور الصادات .. ب - ٠١(‏ . ص) 


مجموع السينات مجموع الصادات ( 
١ ۲‏ ۲ 


منتصفت ب = ( 


( ۲ 3 ۲ ) = )۶ ۰۳( 


س 
ب< ۴۳ ۰ 
اک( 9 ب = (۰ ۰ ۸) 
معادلة أ ب : ص 2 م س +يجة 
ا ۸ 3 5 
ميل | ب = .5 59 0 > د ٠»‏ جه = 


dp 


مهم ۶ 3 
معادلة | ب هي ص = س س + ۸ 


۳ ۸ ° 
ق (ا و ب) = ۱۰ 
حيث و نقط الأصل 
۱ تن 
اوجد معادله أو 


جع 
ب 
Ai ۳‏ 0 
* ق ( و ب) < ۱۰ 
وهی الزاوية التي یصنعها المستقیم مع الاتجاه الموجب 
لمحورالسینات 
.. المیل م = ظا ۱۰ = ر ۳ 
٠‏ أو يمر بنقطه الاصل و .. ج = صفر 
3 المعادلة: ص = ا س 


ص = م س + ج 


۳3 | محمو د عوض حسن | 


| أكمل ما اتي: 


وض 


أب و مثلث متساوى الأضلاع أ 


أوجد معادلة و ج 
حيث و نقط الأصل س 1 
ا 
أ و ب ۸ متساوى الأضلاع 
Ai‏ 8 
دق (وام) = ۱۰ 
ج منتصف أب (أي أن و ج متوسط في المثلث) 
كت هه ب 4 I‏ 
.. و ج ينصف او ب 
۳4 ۸ ° 
. ق (ج و ب) = ۳۰ 
ان . جه 
وهی الزاویه التي يصنعها و ج مع الاتجاه الموجب لمحور 
السينات 


١ 
الميل = ظا ۲۰ - س‎ .. 
۳۳ 
۰ Ki E êê جه‎ 
جو يمر بنقطه الأصل و .. ج = صفر‎ ٠ 
ص = م س + ج‎ ۰ 


١ 
ت۳9 س‎ 


المعادلة هی 


9 = طول الجزء المقطوع من محور الصادات‎ )١ 
طول الجزء المقطوع من محور السینات = ی‎ ۲۳ 


۳) ميل الخط المستقیم م = ۷ 
؛) معادلة الخط المستقيم هي Sea‏ 


حساب طول الجزع المقطوع من محور الصادات 


إذا كانت المعادلة على الصورة إذا كانت المعادلة على الصورة 
أ س + ب ص + ج = ٠‏ فإن: ص = أ س + ج فان: 
- الحد المطلق 500 ٠.‏ الحد المطلق 
الجز ء لمقطوع من مور الصلدات- مرول من الجز ء المقطوع من محوق رین و 


۲ الحد ۱ 
ولكن في الحالتين يكون طول الجزء المقطوع من محور الصادات - الحد المؤلق 


أوجد الميل و الجزء المقطوع من د أوجد الميل وطول الجزء المقطوع من 


محور الصادات للمستقيم ص= ۲س + ۱۲ 


الحد المطلق 
الجزء المقطوع من محور الصادات :20 يحامل ص ٠‏ طول الجزء المقطوع من محور الصادات< 


ملاحظات على معادلة الخط المستقيم 
(1) معادلة المستقيم الموازى لمحور السينات ويمر بالنقطة ([ ۰ ب) هي : ص = ب 
مثال: المستقيم الموازى لمحور السينات ويمر بالنقطة (۰۲ 5) معادلته هي : ص = ه 


معادلة المستقيم الموازى لمحور الصادات ويمر بالنقطة (أ ؛ ب) هي : س د أ 
مثال: المستقيم الموازى لمحور الصادات ويمر بالنقطة (۰۳ ؛) معادلته هي : س -” 
إذا كان المستقيم يمر بنقطة الأصل فإن الجزء المقطوع من محور الصادات ج - صفر 


معادلة المستقيم الذى ميله يساوى ۳ ويمر بنقطة الأصل هی : ص = “اس 
معادلة المستقيم الذى ميله يساوى واحد ويمر بنقطة الأصل هی : ص = س 


معادلة محور السينات هي ص = صفر 3 معادلة محور الصادات هي س = صفر 


الحد المطلق 


معامل ص 


محمود عوظ 
معلم ري 


ياضيات 


اعراد ۲ محمود عو ض حسن 


أوجد معادلة المستقيم المار بالنقطة 1 3 ( آوجد معادلة المستقیم المار بالنقطتین 


ویوازی المستقیم الذی معادلته ص = “اس + ه (۲۰۵) » (۱-۰۱) 


آوجد معادلة الخط المستقیم المار بالنقطة (۵-۰۳) آوجد المیل وطول الجزء المقطوع من محور 
عمودیا على المستقیم س + ۲ص - ۷= ۰ الصادات للمستقیم الذى معادلته ٤س‏ + ص - ۱۰ - ۰ 


أسئلة اختر على معادلة المستقيم 


(1) الخط المستقيم الذى معادلته ۳ص = ۲ س + ٩‏ يقطع جزءا من محور الصادات طوله - لضفا طول 
(1) 1 (ب ) ۱ (ج) ۲ (د) -" 

[؟) المستقيم الذى معادلته ۲ س - ۳ ص - * = ۰ يقطع من محور الصادات جزءا طوله لو طول 
۲ ۲ 
(1) ۱۰ (ب ) -۲ (ج) ۲ (۵) س 


معادلة المستقیم الذى يمر بالنقطة (۳:-۵) ویوازی محور الصادات هی ۳9 


(أ)س-" . (ب)ص--ه ١‏ (ج)ص <۲ (د ) س < -۵ 
معادلة المستقيم الذى يمر بالنقطة (۵-0۳) ويوازى محور السينات هی 578 

(أ)س-" (ب)ص=- (ج)ص-" ( د ) س --ه 
8 معادلة المستقيم الذى ميله يساوى ۳ ويمر بنقطة الأصل هي 52000 

(أ) س ٣=‏ (ب) ص <۲ (ج) ص -'اس (د) ص = -۲س 


معادلة المستقيم الذى ميله يساوى واحد ويمر بنقطة الأصل هي o‏ 


(أ) س۱ (ب) ص <۱ (ج) ص - ٠‏ (د) ص = س 
الخط المستقیم ص - ۲ س - ۵ = ۰ يقطع من المحور الصادى جزءا طوله ............... وحدة طول 
(1) ۲ (ب) ه (ج) ۷ (د) ۱۰ 
المستقیم الى معادلته س + اص - ۷ - ۰ يقطع من محور السینات جزء! طوله اقل 
(1) ۲ (ب) ۱ (ج) ۷ (د) ۳ 
(4) مساحة المثلث المحدد بالمستقيمات ٣س‏ - ٤ص‏ = ۱۲ ۰س = ۰۰.ص = ۰ تساوى کا وق را 
(أ) ٦‏ (ب)» (ج)ه (د) ۱۲ 


(۱۰] في الشكل المقابل: 
إذا كان أ و = ۸ وحدات طول ›» ب و = ٦‏ وحدات طول 
ح-ه»ه 


فإن معادلة أب هي 


٤ 4 ۱‏ 
(۱) ص = پم س + ۸ (ب ) ص <  -‏ س م 


الصف التالت الا عدادی 


[؟)أوجد معادلة الخط المستقيم الذى ميله يساوى ۳ 
ویمر بالنقطة (۵ ۰ ۰) 
[5؟ )أوجد معادلة الخط المستقیم المار بالنقطتین 
)5 ۰ ۳( 4 (۳ ۰ ً( 
ل )أوجد معادلة المستقيم المار بالنقطتين ٤(‏ ¢ 6 3 
(-۲ ۱-۰) ثم اثبت أنه يمر بنقطة الأصل 


[5 )أوجد معادلة المستقيم المار بالنقطة (۰۰۳) 
عمودیا على المستقيم الذی میله 38 


أوجد معادلة المستقيم المار بالنقطة (۰۳ ه) 
ويوازى المستقيم ۲س - ۳ص + =٦‏ ۰ 
[/)أوجد معادلة الخط المستقیم المار بالنقطة (۰۲ -5) 
[1)أوجد معادلة المستقیم الذى يمر بالنقطة (۵-۰۲) 

ويوازى المستقيم المار بالنقطتین (-۱۰۲) (۷<۲( 
(3)أوجد معادلة المستقيم الذى يقطع جزءا موجبا 


من محور الصادات طوله ۳ وحدات ویوازی المستقيم 


اعراد أ/ محمود عوض حسن 


تمارین على معادلة الخط العستقیم 


(1)أوجد معادلة المستقیم الذى میله - ۲ ویقطع من 
الجزء الموجب لمحور الصادات جزءا طوله ۷ وحدات 


إذا كانت أ (۳ -١)ءب‏ (ه <( فأوجد 
معادلة محور تماثل أب 
0 أوجد معادلة المستقيم العمودى على أن 
من نقطة منتصفها حيث [ (۱۰۲) › ب )٠١٤(‏ 
إذا كانت أ )٦-٥(‏ › ب (۰)۷۰۳ ج (۲-۰۱) 
فأوجد معادلة الخط المستقيم المار بالنقطة أ 
وبمنتصف ب ج 
[؟1) أوجد ميل الخط المستقيم وطول الجزء المقطوع 
من محور الصادات للمستقيم الذى معادلته: 
أوجد ميل الخط المستقيم الذى معادلته: 
س كص = ۱۲ 
ثم أوجد نقطتى تقاطعه مع محورى الإحداثيات 


أوجد معادلة المستقيم الذى يقطع من محورى 
الإحداثيات السينى والصادى جزءين موجبين 
طوليهما ١‏ ۰ 4 وحدات طول على الترتيب 


[15) في الشكل المقابل: 

ج (۲۰۱) منتصف أ ب 
فأوجد: 

6 إحداثى أ ب تى 
") معادله اب 

۳( مساحة المتلث و أ ب 


الصف الثالث الإعدادى ختر تر 


5 - عدد محاور تمائل المثلث المتساوى الأضلاع‎ )١ 
(ب ) ۳ (ج) ۲ (د) صفر‎ ۱ )1( 
۸ 5 5 5 000 
؟) المثلث أ ب ج فيه أب > أ ج فان ق () ............. ق (ج)‎ 
< (ب) < (ج) = (د)‎ >)1( 
5500 = قياس الزاوية الخارجة عن المثلث المتساوى الأضلاع‎ )۳ 
۵ (ج) ۱۲۰ (د)‎ ۱٩۰ (ب)‎ ۳۰ )1( 
n = محيط الدائرة‎ )4 
نق (ب) ۲ نق' (ج) ۲ 7نق (د) ؛ 7 نق‎ )1( 
أب ج المتساوی الساقین إذا كان إحدى زوایا القاعدة = ۳۰" فان قياس زاوية الرأس = وی‎ ۸ )۰ 
(ج) ۷۰ (3 .م‎ ٩۰ (أ) ۱۲۰ (ب)‎ 
۸ ۱ ۸ 4 ۱ ۱ 
أب جد متوازی أضلاع ن فاذا كان ق (1) = ۰:۰ فان ق (ب) = ی‎ )٦ 
۱۶۰ (ب ) ۸۰ (ج) ۱۲۰ (د)‎ ۰ )1( 
نقطة تقاطع متوسطات المثلث تقسم كلا منها بنسبة .... من جهة الرأس‎ )۷ 
۱ ۰ ۲ (ب ) ۲ : ۳ ( ۷2۱ (د)‎ ٠:١ (أ)‎ 
اذا کان طولا ضلعين فى مثلث متساوى الساقين ۲ سم ه سم فان طول الضلع الثالث - ا‎ )۸ 
۷ (أ) ۲ (ب ) ۲ (ج) و (د)‎ 
مساحة المربع الذى محيطه ۱۰ سم = ا شيع"‎ )٩ 
۲۵۱ (ب ) ۸ ال ۱ (د)‎ 4 )1( 
مجموع طولی أي ضلعین في مثلث .. طول الضلع الثالث,‎ ۰ 
(أ) أصغر من (ب)يساوى (ج) أكبر من ( د ) ضعف‎ 
في الشکل المقابل : ع سم‎ )١ 
س سم‎ 
ص‎ 
س جص <ع (ب ) ع = س'+ ص" (ج) اس دع (د) ص < ۲ ع‎ )1( 
أسطوانة دانرية قانمة إذا كان ارتفاعها = طول نصف قطر قاعدتها نق فان حجمها - شیم ؟‎ ۲ 
هن م دن ۲ عن م 0 وين م‎ 1 
نق (ب ) ۲ 7 نق (ج) ۲ 7 نق (د) س #نق‎ 7 )۱( 
محمود عوظر‎ 5 
کے ےر‎ 1 


